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Chֳ ĽԚ I.  HÀM S֜ Vê ņ֞ TH֖ 
 
I. T�°�3���;�È�&�����Î�1�+���&�ê�$���+ÀM S�Ô�� 

   1. Hàm s�Õ���G�¥�Q�J���\��� ��
( )
( )

f x
g x

.                                            (1) 

���������������������7�;���������'��� ���^ �` �^ �`g g gx D  g(x) 0 D \ x D  g(x) = 0�• �z � �•  

   2. Hàm s�Õ���G�¥�Q�J���\��� ��( )f x .                                          (2) 

���������������������7�;���������'��� ���^ �`fx D  f(x)  0�• �t  
   3. Hàm s�Õ���F�y���G�¥�Q�J�����\��� �����O�Q�I���[���� 
���������������������7�;���������'��� ���^ �`fx D  f(x) > 0�•  
Do v�±�\���W�D���F�K�X�\�Ç�Q���F�i�F���Eài toán tìm t�±�S���[�i�F���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���Kàm s�Õ���Yào ch�ë���ÿ�Å���S�K�m�k�Q�J���W�Uình và h�Ë��
�S�K�m�k�Q�J���W�Uình, b�©�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình và h�Ë���E�©�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình. 
II. T�°�3���*�,�È���7�5�Î���&�ê�$���+ÀM S�Ô�� 
   1. Tìm t�5�S���J�L�i���W�U�S���E�9�Q�J���ÿ�S�Q�K���Q�J�K�­�D�� 
   ņN. Cho hàm s�Õ���\��� ���I���[�����[�i�F���ÿ�Ï�Q�K���W�Uên D. y là m�Ý�W���J�L�i���W�U�Ï���W�K�X�Ý�F���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���I���[�����N�K�L���Yà ch�Í��
�N�K�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình f(x) = y  có nghi�Ë�P���W�K�X�Ý�F��D. 
   PP. Tìm �ÿ�L�Å�X���N�Ë�Q���\���ÿ�Ç���S�K�m�k�Q�J���W�Uình f(x) = y có nghi�Ë�P�����3�K�m�k�Q�J���S�K�i�S���Q�j�\���W�K�m�á�Q�J���Gùng cho 
các hàm s�Õ���F�y���W�±�S���[�i�F���ÿ�Ï�Q�K��R. 

Ví dֱ 1. Tìm t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���\��� ��
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   GiӶi: �7�;������R \ �^�`1 . 

�������3�K�m�k�Q�J���W�Uình y = 2 1
1

x
x

��
��
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yx y x
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( 2) 1
1

y x y
x

�� � ���­
�®

�z�¯  �œy �z2 

V�±�\���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���Oà R \ �^ �`2 .  

Ví dֱ 2. Tìm t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���\��� ��
22 1
2 1

x x
x
�� ��
��
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   GiӶi: �7�;������R \ 1
2

�­ �½���® �¾
�¯ �¿

. 

�������3�K�m�k�Q�J���W�Uình y =  
22 1
2 1

x x
x
�� ��
��

 �œ 

22yx + y = 2x - x - 1
1x
2

�­
�°
�®

�z ���°�¯

 �œ

22 (2 1) 1 0
1
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x y x y
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�­ �� �� �� �� � 
�°
�®

�z ���°�¯
  

�œ4y2 + 4y + 1 + 8y + 8 �t  0 �œ4y2 + 12y + 9 �t  0: B�©�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình này tho�§���Y�ß�L���P�Ñ�L���\�� 
V�±�\���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���Oà R.  

Ví dֱ 3. Tìm t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���\��� ��
2

1
x

x ��
. 

   GiӶi: �7�;������R \ �^�`1 . 
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y =  
2

1
x

x ��
 �œ 

2yx - y = x
x 1

�­
�®

�z�¯
 �œ

2 0
1

x yx y
x

�­ �� �� � 
�®

�z�¯  �œy2 - 4y   �t  0 �œ y �d 0 ho�»�F���\���t  4. 

V�±�\���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���Oà ( ;0) (4; )���f �‰ ���f   
Ví dֱ 4. Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���P���ÿ�Ç���S�K�m�k�Q�J���W�Uình (m-1)sinx + m(cosx - 2) = 0 có nghi�Ë�P 
  
GiӶi:  
�3�K�m�k�Q�J���W�Uình t�m�k�Q�J���ÿ�m�k�Q�J  m(sinx+ cosx - 2) = sinx            (1) 
 Do sinx + cosx �d 2 nên sinx + cosx - 2 < 0. Suy ra sinx + cosx - 2 �z0 

(1) �œ sin
sin cos 2

x
x x�� ��

 = m                                                  (2) 

�� �»�W���\��� ��
sin

sin cos 2
x

x x�� ��
 

�7�;������R 
G�Ñ�L���\���Oà m�Ý�W���J�L�i���W�U�Ï���W�K�X�Ý�F���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���� 

�.�K�L���ÿ�y���S�K�m�k�Q�J���W�Uình y = sin
sin cos 2

x
x x�� ��

 có nghi�Ë�P���� 

y = sin
sin cos 2

x
x x�� ��

 �œ(y - 1)sinx + ycosx - 2y = 0  

�3�K�m�k�Q�J���W�Uình này có nghi�Ë�P���N�K�L���F�K�Í���N�K�L�����\��- 1)2 + y2 �t  (- 2y)2 
                                                              �œ2y2 + 2y - 1 �d 0    

                                                              - 1 - 3 - 1 + 3  y  
2 2

�œ �d �d  

V�±�\���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿã cho có nghi�Ë�P���N�K�L���Yà ch�Í���N�K�L��������
- 1 - 3 - 1 + 3  m  

2 2
�d �d          

BTII.1.  
   1) Tìm t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ�� 

   a) 
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   b) 2
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   2) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���P���ÿ�Ç���S�K�m�k�Q�J���W�Uình sau �ÿ�k�\���F�y���Q�J�K�L�Ë�P�������������� 

                                                    sinx - 2cosx + 1  = 1 - 2m
sinx + 2

 

   HD. Cho hàm s�Õ���\��� ���I���[�����[�i�F���ÿ�Ï�Q�K���W�Uên D�����3�K�m�k�Q�J���W�Uình f(x) = k có nghi�Ë�P���W�Uên D khi và ch�Í��
khi  k thu�Ý�F���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���I���[���� 

    3) Ch�í�Q�J���Pinh  - 1 
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2

cos 2 cos 1
2 cos 1

x x
x x

�D �D
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�� ��
�d �d

�� ��
, v�ß�L���� (0; )�D �S�•  

   HD. Tìm t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ����
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    4)* Tìm a �ÿ�Ç���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ�� 2

1xy
x a

��
� 

��
 ch�í�D���ÿ�R�¥�Q���>���������@ 

    5)* Tìm giá tr�Ï���O�ß�Q���Q�K�©�W���Yà nh�Ó���Q�K�©�W���F�ë�D���Kàm s�Õ��
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12 ( )
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x x ay
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���ª �º� �« �»���¬ �¼
 

   HD. Tìm t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ����
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. 

      2. Tìm t�5�S���J�L�i���W�U�S���E�9�Q�J���S�K�ñ�ï�Q�J���S�K�i�S���E�-�W���ÿ�;�Q�J���W�K�q�F�� 
 
   PP. Cho hàm s�Õ���\��� ���I���[�����[�i�F���ÿ�Ï�Q�K���Yà liên t�é�F���W�Uên D.  
           N�Ã�X���P���d f(x) �d M, x D�� �•  thì t�±�S���[�i�F���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���I���[�����Oà [m; M]  
           N�Ã�X���P���d f(x), x D�� �•  thì t�±�S���[�i�F���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���I���[�����Oà [m; + �f )  
          N�Ã�X�����I���[�����d M thì t�±�S���[�i�F���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���I���[�����Oà ( - �f ; M]  
 Chú ý n�Ã�X���N�K�{�Q�J���F�y���G�©�X���E�µ�Q�J���W�U�R�Q�J���F�i�F���E�©�W���ÿ�¹�Q�J���W�K�í�F���W�Uên thì ph�§�L���W�K�r�P���ÿ�L�Å�X���N�L�Ë�Q���Y�Å���J�L�ß�L���K�¥�Q����
Ví d�é�����I���[�����!���P����x D�� �•  thì  không th�Ç���N�Ã�W���O�X�±�Q���Q�J�D�\���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���I(x) là (m; + �f )  
mà ph�§�L���F�y���W�K�r�P���ÿ�L�Å�X���N�L�Ë�Q��

0

lim
x x�o

f(x) = m. 

Ví dֱ 1. Tìm t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���\��� �� 2

2
1

x
x��

. 

   GiӶi: Ta có  2

21 1
1

x
x

�� �d �d
��

, x R�� �• , y = 2

2
1

x
x��

 liên t�é�F���W�Uên R. V�±�\���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���\��� ��

2

2
1

x
x��

 là [-1; 1]. 

Ví dֱ 2.  y = 2 21 1x x x x�� �� �� �� ��  

    GiӶi: Ta có: y  = 
2 2

2
1 1

x
x x x x�� �� �� �� ��

 = 
2 2

2
1 3 1 3( ) ( )
2 4 2 4

x

x x�� �� �� �� ��

�d  

�d
2 2

2
1 1( ) ( )
2 2

x

x x�� �� ��

= 
2

1 1
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x

x x�� �� ��
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2
1 1
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x

x x�� �� ��
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2
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x
x

 = 1 

 

D�©�X���E�µ�Q�J���N�K�{�Q�J���[�§�\���U�D���Yì h�Ë���V�D�X���Y�{���Q�J�K�L�Ë�P����

0
1 10 ( )( ) 0
2) 2

0

x

x x x

x

�­ � 
�°
�°

� �› �� �� �t�®
�°
�° �z�¯

 

M�»�W���N�K�i�F���W�D���F�y��2 2lim ( 2 1 2 1)
x

x x x x
�o���f

�� �� �� �� �� = 
2 2

2lim
1 1x

x
x x x x�o���f �� �� �� �� ��

= - 1 

                          2 2lim ( 2 1 2 1)
x

x x x x
�o���f

�� �� �� �� �� = 
2 2

2lim
1 1x

x
x x x x�o���f �� �� �� �� ��

=  1 

                           Hàm s�Õ���ÿã cho liên t�é�F���W�Uên R 
V�±�\���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���Oà (- 1; 1) 
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   BTII.2. Tìm t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�i�F���Kàm s�Õ���V�D�X 
   1) y = 2 22 3 2 3x x x x�� �� �� �� ��  

   2) y = 24 x��  
   3) y = ( 2)(3 2 )x x�� ��  

   4) y = 3 6x x�� �� ��  
 
      3. Tìm t�5�S���J�L�i���W�U�S���E�9�Q�J���S�K�ñ�ï�Q�J���S�K�i�S���N�K�+�R���V�i�W���V�y�����E�L�G�Q���W�K�Lên c�o�D���Kàm s�Y�� 
 
   PP. Cho hàm s�Õ���\��� ���I���[�����[�i�F���ÿ�Ï�Q�K���Yà liên t�é�F���W�Uên D. Kh�§�R���V�i�W���Yà l�±�S���E�§�Q�J���E�L�Ã�Q���W�K�Lên, ta s�Á���W�K�©�\��
ngay t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ�� 

   Ví dֱ 1. Tìm t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���\��� �� 2

2
1

x
x��

. 

   GiӶi: �7�;������R 

   Ta có  y' = 
2 2

2 2

2(1 ) 4
(1 )

x x
x

�� ��
��

= 
2

2 2

2(1 )
(1 )

x
x

��
��

 

B�§�Q�J���E�L�Ã�Q���W�K�Lên: 
Th�©�\���Q�J�D�\���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���>��-1; 1] 
Ví dֱ 2.  y = 2 21 1x x x x�� �� �� �� ��  
   GiӶi: �7�;������R 

    Ta có:  y' = 
2

2 1
2 1

x
x x

��

�� ��
 - 

2

2 1
2 1

x
x x

��

�� ��
 

* N�Ã�X������
1
2

�� �dx 1
2

�d  thì  y'  �t  0 

* N�Ãu x 1
2

�! thì y' �t  0 �œ (x2 - x + 1)(2x + 1)2 �t  (x2 + x + 1)(2x - 1)2  

                                  �œ -2x2 + 2x + x2 - x + 1 �t 2x2 + 2x - x2 - x - 1 
                                  �œ x2 1�d �œ- 1 1x�d �d  

hay 1
2

1x�� �d  thì  y'  �t  0 

* N�Ã�X�����[������- 1
2

 thì y' �t  0  

�œ (x2 - x + 1)(2x + 1)2  �d (x2 + x + 1)(2x - 1)2  
�œ -2x2 + 2x + x2 - x + 1 �d2x2 + 2x - x2 - x - 1 
�œ x2 1�d �œ x 1�d �� ho�»�F���[�����t  1. 

hay v�ß�L���[������- 1
2

 thì y' �t  0 

B�§�Q�J���E�L�Ã�Q���W�K�Lên: 
 
V�±�\���W�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���Oà (- 1; 1) 
   BTII.3. Tìm t�±�S���J�L�i���W�U�Ï���F�i�F���Kàm s�Õ���V�D�X 
   1) y = 2 22 3 2 3x x x x�� �� �� �� ��  

x - �f      - 1       1      + �f  
y'          -   0   +  0   - 
 
y 

0                     1 
 
            -1                    0 

 

x - �f                             +�f   
y'                  + 
 
y 
 

                                    1 
 
- 1 
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   2) y = x + 24 x��  

   3) y = x + 24 x��  
   4) y = 4 4x x�� �� ��  
 
�,�,�,�������,�Æ�0�����º�&���%�,�Ê�7���&�ê�$�����Ö���7�+�Î�� 
   ���������L�K�P���F�Y���ÿ�S�Q�K�� 
   ņN. ���L�Ç�P���0���[0; y0�����ÿ�m�ç�F���J�Ñ�L���O�j���ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���I���P�����[�������W�U�R�Q�J���ÿ�y���P���Oà 
tham s�Õ�����Q�Ã�X���0���[0; y0) thu�Ý�F���P�Ñ�L���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���\��� ���I���P�����[���� 
   PP. M(x0; y0) thu�Ý�F���P�Ñ�L���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���\��� ���I���P�����[�����N�K�L���Yà ch�Í���N�K�L���\0 = f(m, x0), m�� . 
�K�D�\���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  y0 = f(m, x0), tho�§ m�� . 
   V�±�\���0���[0; y0�����O�j���ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���I���P�����[�����N�K�L���F�K�Í���N�K�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  y0 = f(m, 
x0), tho�§ m�� . T�ï���ÿ�k�\���V�X�\���U�D���[0, y0. 
   Ví dֱ 1. Tìm �ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���K�Ñ���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J�����\��� ���P���[��- 1) + m - 1 
   GiӶi: M(x0; y0�����O�j���ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���P���[��- 1) + m - 1 khi ch�Í���N�K�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  
y0 = m( x0 - 1) + m - 1, tho�§ m�� . �œ 
  �œmx0 - 1 - y0 = 0 tho�§ m�� �œ x0 = 0,  y0 = 1. 
   Ví dֱ 2. Cho hàm s�Õ���\��� ���[3 - 3(m + 1)x2 + 2(m2 + 4m + 1)x - 4m(m +1 )         (1) 
   1) Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���ÿ�×���W�K�Ï���O�X�{�Q���O�X�{�Q���ÿ�L���T�X�D���P�Ý�W���ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K�� 
   2) Tìm t�©�W���F�§��các giá tr�Ï���F�ë�D���P���ÿ�Ç���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�����������F�³�W���W�U�é�F���K�Rành t�¥�L���E�D���ÿ�L�Ç�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W���F�y��
�K�R�j�Q�K���ÿ�Ý���O�ß�Q���K�k�Q������ 
GiӶi:  
   1) M(x0; y0�����O�j���ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�� 
                                y = x3 - 3(m + 1)x2 + 2(m2 + 4m + 1)x - 4m(m +1 )    
khi ch�Í���N�K�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình : y0 = x 3

0  - 3(m + 1)x 2
0  + 2(m2 + 4m + 1)x0 - 4m(m +1 ) tho�§ m�� .  

                �œ(2x0 - 4)m2 - (3 x 2
0 - 8 x0 + 4)m + x 3

0  - 3 x 2
0  +  2 x0 - y0 = 0 tho�§ m�� . 

                �œ

0

2
0 0

3 2
0 0 0 0

2 4 0

3 8 4 0

3 2 0

x
x x

x x x y

�� � �­
�°

�� �� � �®
�° �� �� �� � �¯

     �œ x0 = 2,  y0 = 0. 

   2) T�ï���������F�K�R���W�D���W�K�©�\���N�K�L���\��� �������S�K�m�k�Q�J���W�Uình: 
  x3 - 3(m + 1)x2 + 2(m2 + 4m + 1)x - 4m(m +1 ) = 0  có 1 nghi�Ë�P���[��� �������� 
Vì th�Ã���S�K�m�k�Q�J���W�Uình t�m�k�Q�J���ÿ�m�k�Q�J���Y�ß�L�������[��- 2)[x2 - (3m + 1)x + 2m(m +1)] = 0 
Th�©�\���Q�J�D�\�������Q�J�K�L�Ë�P���[��� ���������[��� �����P�����[��� ���P���������� 

    Ta ph�§�L���F�y����

2 2
1 2

2 1
2 1

1 1

m
m

m m
m

m

�z�­
�° �� �z�°�°

�z ���®
�° �!
�°

�� �!�°�¯

 �œm > 1
2

�š m 1�z      

Bài tԀp III.1.1  
Cho hàm s�Õ���\��� ���[3 + mx2 + (m2 - 3m)x - m2 + 2m - 1        (1) 
   1) Tìm các �ÿ�L�Ç�P���P�j���ÿ�×���W�K�Ï�����������O�X�{�Q���O�X�{�Q���ÿ�L���T�X�D���Y�ß�L���P�Ñ�L���P�� 
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   2) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���F�ë�D���P���ÿ�Ç���ÿ�× th�Ï���Kàm s�Õ�����������F�³�W���W�U�é�F���K�Rành t�¥�L���E�D���ÿ�L�Ç�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W�� 
Bài tԀp III.1.2. Tìm �ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���F�i�F���Kàm s�Õ���V�D�X���ÿ�k�\ 
   1) y = x4 + mx2 - m - 5 

   2) y = 
2

2
x x n

x n
�� �� ��

��
 

   3) y = 
22 (1 ) 1x m x m

x m
�� �� �� ��

��
 

   4) y = x3 - (m + 1)x2 - (2m2 - 3m + 2)x + 2m( 2m - 1)  
���������������L�K�P���N�K�{�Q�J���F�y���ÿ�[���W�K�S���Q�j�R���ÿ�L���T�X�D�� 
   ņN. ���L�Ç�P���0���[0; y0�����ÿ�m�ç�F���J�Ñ�L���O�j���ÿ�L�Ç�P���N�K�{�Q�J���F�y���ÿ�×���W�K�Ï���Qào c�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���I���P�����[�������W�U�R�Q�J��
�ÿ�y���P���O�j���W�K�D�P���V�Õ�����ÿ�L���T�X�D���Q�Ã�X���0���[0; y0) không thu�Ý�F���P�Ñ�L���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���\��� ���I���P�����[���� 
   PP. M(x0; y0) không thu�Ý�F���P�Ñ�L���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���\��� ���I���P�����[�����N�K�L���Yà ch�Í���N�K�L���\0 = f(m, x0), 
không tho�§ m�� ���K�D�\���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  y0 = f(m, x0), vô nghi�Ë�P���P�� 
   T�ï���ÿ�k�\���V�X�\���U�D���[0, y0. 
   Ví dֱ 1. Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���W�U�R�Q�J���P�»�W���S�K�·�Q�J���P�j���N�K�{�Q�J���F�y���ÿ�×���W�K�Ï���Qào c�ë�D���K�Ñ���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J�� 
                                                   y = m(x - 2) + m2 -�������ÿ�L���T�X�D 
   GiӶi: G֙i M(x0; y0�����O�j���ÿ�L�Ç�P���Q�K�m���W�K�Ã���œ y0 = m(x0 - 2) + m2 - 1, vô nghi�Ë�P���P 
                                                             �œ m2 + (x0 - 2)m - 1 - y0 = 0,  vô nghi�Ë�P���P 
                                                             �œ(x0 - 2)2 - 4(1 + y0) < 0 

                                                             �œy0 > 1
4

( 2
0 04x x�� ) 

�����������������������������������������������������������������������������������������������������������������������y���O�j���S�K�«�Q���W�U�R�Q�J���F�ë�D���S�D�U�D�E�R�O���\��� ��
1
4

( 2 4x x�� ) 

                                                             (ph�«�Q���P�»�W���S�K�·�Q�J���F�K�í�D���ÿ�L�Ç�P�������������� 
Ví dֱ 2. Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���W�U�r�Q���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� �������V�D�R���F�K�R���N�K�{�Q�J���F�y���ÿ�×���W�K�Ï���Qào c�ë�D���K�Ñ���\��� ��

2 2m x  + 1
x

���ÿ�L���T�X�D�� 

GiӶi: G֙i M(x0�����������O�j���ÿ�L�Ç�P���Q�K�m���W�K�Ã���œ 1 = 
2 2

0

0

m x  + 1
x

, vô nghi�Ë�P���P 

�3�K�m�k�Q�J���W�Uình �œ
2 2
0 0

0

x m  = x  - 1
x   0

�­�°
�®

�z�°�¯
          (1) 

Th�©�\���Q�J�D�\���K�Ë�����������Y�{���Q�J�K�L�Ë�P���P���F�K�Í���N�K�L���[0 = 0 ho�»�F���[0 < 1. 
���������y���O�j���W�±�S���K�ç�S���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���W�K�X�Ý�F���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ���������F�y���K�R�j�Q�K���ÿ�Ý���[���������� 
 Bài tԀp III.2.1.   
1) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���W�Uên m�»�W���S�K�·�Q�J���V�D�R���F�K�R���N�K�{�Q�J���F�y���ÿ�×���W�K�Ï���Qào c�ë�D���K�Ñ���ÿ�×���W�K�Ï���V�D�X���ÿ�k�\���ÿ�L���T�X�D����

2x  + mx - 8y = 
x - m

. 

2) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���W�Uên m�»�W���S�K�·�Q�J���V�D�R���F�K�R���N�K�{�Q�J���F�y���ÿ�×���W�K�Ï���Qào c�ë�D���K�Ñ���ÿ�×���W�K�Ï���V�D�X���ÿ�k�\���ÿ�L���T�X�D����
2(m - 2)x - (m  - 2m + 4)y = 

x - m
. 

                        
   3.�����L�K�P���F�K�Q���F�y���P�a�W���V�Y���ÿ�[���W�K�S���ÿ�L���T�X�D�� 

f(x)=(x 2̂-4x)/4

-8 -6 -4 -2 2 4 6 8

-6

-4

-2

2

4

6

8

x

f(x)
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   ņN. ���L�Ç�P���0���[0; y0�����F�y���N���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���K�Ñ���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���I���P�����[�����ÿ�L���T�X�D���Q�Ã�X���0���[0; y0) thu�Ý�F��
�Y�j�R���ÿ�~�Q�J���N���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���K�Ñ�� 
   PP. �������L�Ç�P���0���[0; y0�����F�y���N���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���K�Ñ���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���I���P�����[�����N�K�L���Yà ch�Í���N�K�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  
y0 = f(m, x0�����F�y���ÿ�~�Q�J���N���Q�J�K�L�Ë�P���P�� 
   Ví dֱ. Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���W�U�R�Q�J���P�»�W���S�K�·�Q�J���Eên ph�§�L���W�U�é�F���W�X�Q�J���F�y���ÿ�~�Q�J���K�D�L���ÿ�×���W�K�Ï��

c�ë�D���K�Ñ���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��
2 2(m + 1)x  - my = 

x - m
���ÿ�L���T�X�D�� 

GiӶi: G�Ñ�L���$���[0; y0���������W�U�R�Q�J���ÿ�y���[0���!���������;�p�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình 
2 2

0
0

0

(m + 1)x  - m
y  = 

x  - m
 (1) 

(1) �œ 

2 2 2 2 2 2

2 2 2 4 2 2 2

2 2 4 2

2 2 4 2 3

yx - ym = mx  + x  - m m  - (x  + y)m - x  + xy = 0
(1)

x - m  0 x - m  0

�û��� �����[ �������\�� ���������[ ���������[�\��� ���[ ���������[ �\�������\ ��������x  - 4xy = 
    = y  + 2(x - 2x)y + x  + 4x
�/�
��� �����[ �������[�� �[ ���������[ ��� ���������[ ��

�­ �­
�œ�® �®

�z �z�¯ �¯

�� < 0, x > 0.
�û���!�������� �[���!�������� �\����

��

�Ÿ �� ��

 

Suy ra (1) có hai nghi�Ë�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W�� 
Bài tԀp III.3.1.   
1) Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���W�U�R�Q�J���P�»�W���S�K�·�Q�J���Yà không thu�Ý�F���W�U�é�F���W�X�Q�J���F�y���ÿ�~�Q�J���K�D�L���ÿ�×���W�K�Ï��

c�ë�D���K�Ñ���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��
2 2x  - mx - my = 

x + m
���ÿ�L���T�X�D. 

2) Nh�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���W�K�X�Ý�F���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ���������F�y���E�D�R���Q�K�L�r�X���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���K�Ñ���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���V�D�X���ÿ�L���T�X�D�� 
     y = x4 - 2mx2 + m2�����������ÿ�L���T�X�D�� 

3) Cho hàm s�Õ��
2 2- x  + mx - my = 

x - m
,               (Cm)  

   a) Kh�§�R���V�i�W���Kàm s�Õ���N�K�L���P��� ������ 
   b) Tìm m �ÿ�Ç���Kàm s�Õ���F�y���F�õ�F���ÿ�¥�L�� c�õ�F���W�L�Ç�X�����.�K�L���ÿ�y���Y�L�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���K�D�L��
�ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���ÿ�¥�L���Yà c�õ�F���W�L�Ç�X���F�ë�D���Kàm s�Õ�� 
   c) Tìm trên m�»�W���S�K�·�Q�J���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�y���ÿ�~�Q�J���K�D�L���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���K�Ñ�����&m�����ÿ�L���T�X�D�� 
IV. VӷN ņԓ ņ֜I XִNG. 
   1. Trֱc Ľ֝i xֵng. 
Ta ch�Í���[�p�W���W�U�é�F���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���O�j���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���Y�X�{�Q�J góc tr�é�F���K�Rành.    
ņLĨ:�����×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���I���[�����F�y���W�U�é�F���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���O�j���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���[��� ���[0 khi và ch�Í���N�K�L���T�X�D���S�K�p�S���E�L�Ã�Q��

�ÿ�Ù�L�� 0x = x  + X
y = Y

�­
�®
�¯

 hàm s�Õ���ÿã cho tr�ã���W�Kành Y = f(x0 + X) là m�Ý�W���Kàm s�Õ���F�K�¹�Q�� 

Ví dֱ 1: Ch�í�Q�J���W�Ó���U�µ�Q�J���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� �����[4 - 4x3 - 2x2 + 12x - 1 có tr�é�F���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J�����7�ï���ÿ�y���V�X�\���U�D��
�K�R�j�Q�K���ÿ�Ý���J�L�D�R���ÿ�L�Ç�P���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Y�ß�L���W�U�é�F���K�Rành. 
    GiӶi:  
Gi�§���V�ñ���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���[��� ���[0 là tr�é�F���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�� 

�.�K�L���ÿ�y���T�X�D���S�K�p�S���E�L�Ã�Q���ÿ�Ù�L����0
x x X
y Y

� ���­
�®

� �¯
hàm s�Õ���ÿã cho tr�ã���W�Kành: 

Y =  (x0 + X)4 - 4(x0 + X)3 - 2(x0 + X)2 + 12(x0 + X) - 1  
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   =    4 3 2 2 3 4
0 04 6 4o ox x X x X x X X�� �� �� �� - 

       - 3 2 2 3
0 0 04 12 12 4x x X x X X�� �� �� - 

       - 2 2
0 02 4 2x x X X�� �� + 

       012 12
1

x X�� �� ��

��
 

Y là hàm s�Õ���F�K�¹�Q���F�ë�D���;��
0

3 2
0 0 0

4 4 0

4 12 4 12 0

x
x x x

�� � �­�°
�œ�®

�� �� �� � �°�¯
  

Suy ra: x0 = 1. 
V�±�\���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���F�y���W�U�é�F���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���O�j���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���[��� ������ 
    *Ho¨nh Ľ֥ giao ĽiԜm cֳa Ľ֟ th֗ v֧i trֱc hoành. 
Theo trên, khi x0 = 1 thì Y = X4 -  8X2 + 6 
�+�R�j�Q�K���ÿ�Ý���J�L�D�R���ÿ�L�Ç�P���F�ë�D���ÿ�×���W�K�L���Y�ß�L���W�U�é�F���K�Rành là nghi�Ë�P���S�K�m�k�Q�J���W�Uình: 
                                     y = 0 �œY = 0 �œX4 -  8X2 + 6 = 0  
                                                              �œ X2 = 4 10�r  

                                      �œX = 4 10�r �� , X = 4 10�r ��  

Suy ra ph�m�k�Q�J���W�Uình có 4 nghi�Ë�P�����[��� ����4 10�r �� , x = 1 4 10�r ��  

�+�R�j�Q�K���ÿ�Ý�������J�L�D�R���ÿ�L�Ç�P���Y�ß�L���W�U�é�F���K�Rành là : x = 1 4 10�r �� , x = 1 4 10�r ��  
   ***T�ï���Y�t���G�é�������W�U�r�Q���ÿ�k�\���W�D���V�X�\���U�D���P�Ý�W���S�K�m�k�Q�J���S�K�i�S���J�L�§�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình b�±�F���E�Õ�Q���Q�Ã�X���Y�Ã���W�U�i�L���F�ë�D��
�S�K�m�k�Q�J���W�Uình là m�Ý�W���K�j�P���P�j���ÿ�×���W�K�Ï���F�X�§���Q�y���F�y���W�U�é�F���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J�� 
Ví dֱ 2: Gi�§�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  x4 + 8x3 + 12x2 - 16x + 3 = 0 
�� �»�W���\��� ���[4 + 8x3 + 12x2 - 16x + 3. 
Gi�§���V�ñ���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���[��� ���[0 là tr�é�F���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�� 

�.�K�L���ÿ�y���T�X�D���S�K�p�S���Ei�Ã�Q���ÿ�Ù�L����0
x x X
y Y

� ���­
�®

� �¯
hàm s�Õ���ÿã cho tr�ã���W�Kành: 

Y =  (x0 + X)4 + 8(x0 + X)3 + 12(x0 + X)2 - 16(x0 + X) + 3 =  
   =    4 3 2 2 3 4

0 04 6 4o ox x X x X x X X�� �� �� �� - 
        3 2 2 3

0 0 08 24 24 8x x X x X X�� �� �� �� ��  
       2 2

0 012 24 12x x X X�� �� �� ��  

       016 16
3

x X�� �� ��

��
 

Y là hàm s�Õ���F�K�¹�Q�����V�X�\���U�D�����[0 = - 2 
Y = X4 - 12X2 + 35  
Y = 0 �œ X2 = 5,  X2 = 7 �œ X = 5�r , X = 7�r  
Suy ra b�Õ�Q���Q�J�K�L�Ë�P���;��� ��- 2 5�r , X = - 2 7�r  
 
Bài tԀp tҼҺng tֽ: 
   BT1. Ch�í�Q�J���W�Ó���U�µ�Q�J���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� �����[4 - 16x3 + 43x2 - 44x + 14  có tr�é�F���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J�����7�ï���ÿ�y��
�V�X�\���U�D���K�R�j�Q�K���ÿ�Ý���J�L�D�R���ÿ�L�Ç�P���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Y�ß�L���W�U�é�F���K�Rành. 
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�������������������������������������������������������������������������������������������������������6�Õ�����[��� ������
1
2

�r , x = 2 2�r . 

   BT2. Gi�§�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  6x4 + 24x3 + 23x2 - 2x - 1 = 0 

�������������������������������������������������������������������������������������������������������6�Õ�����[��� ��- 1 2
3

�r , x = - 1 3
2

�r . 

   BT3. Ch�í�Q�J���W�Ó���U�µ�Q�J���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��y = x4 + 8x3 + 12x2 - 16x + 3  có tr�é�F���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J�����7�ï���ÿ�y���V�X�\��
�U�D���K�R�j�Q�K���ÿ�Ý���J�L�D�R���ÿ�L�Ç�P���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Y�ß�L���W�U�é�F���K�Rành. 
   BT4. Tìm t�©�W���F�§���F�i�F�����J�L�i���W�U�Ï���D���ÿ�Ç���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���V�D�X���F�y���W�U�é�F���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���� 
                                            y = ax4 + 4x3 - 2ax2  + 1 
   2. T©m Ľ֝i xֵng.    
ņLĨ:�����×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���I���[�����F�y���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���Oà M0(x0, y0) khi và ch�Í���N�K�L���T�X�D���S�K�p�S���E�L�Ã�Q���ÿ�Ù�L��

0

0

x = x  + X
y = y  + Y

�­
�®
�¯

 hàm s�Õ���ÿã cho tr�ã���W�Kành Y = f(x0 + X) - y0 là m�Ý�W���Kàm s�Õ���O�¿�� 

Ví dֱ 1: Ch�í�Q�J���W�Ó���U�µ�Q�J���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� �������[3 - 2x2 + 12x - 1 có m�Ý�W���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J������������ 
 
GiӶi:  

   V�ß�L�����00(x0, y0) : Qua phép bi�Ã�Q���ÿ�Ù�L�� 0

0

x = x  + X
y = y  + Y

�­
�®
�¯

 hàm s�Õ���ÿã cho tr�ã���W�Kành  

3 2
0 0 0Y = 4(x + X)  - 2(x + X) + 12(x + X) + 1  - y0 = 

   =    4 3 2 2 3
0 012 12 4ox x X x X X�� �� �� - 

        2 2
0 02 4 2x x X X�� �� �� + 

          + 1 - y0 

Y là m�Ý�W���Kàm s�Õ���O�¿���œ
0

3 2
0 0 0

12x  - 2 = 0

4x  - 2x  + 1 - y = 0
�­�°
�®
�°�¯

 �œ
0

0

1x  = 
6
97y  = 
98

�­
�°�°
�®
�°
�°�¯

 

V�±�\�����ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���F�y���ÿ�~�Q�J���P�Ý�W���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���Oà 0
1 97M ;
6 98

�§ �·
�¨ �¸
�© �¹

 

**Chú ý: Bài toán yêu c�«�X���Wìm tâm �ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���K�D�\���F�K�í�Q�J���P�L�Q�K���ÿ�×���W�K�Ï���F�y���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���W�D���ÿ�Å�X���ÿ�L��
tìm tâm �ÿ�Õ�L���[�í�Q�J������ 
���������Õ�L���Y�ß�L���Kàm s�Õ���E�±�F���E�D�����E�¥�Q���F�y���W�K�Ç���F�K�Í���U�D���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���O�j���ÿ�L�Ç�P���X�Õ�Q���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï�����Q�K�m�Q�J���Q�K�m���W�K�Ã��
không ch�í�Q�J���P�L�Q�K���ÿ�m�ç�F�������F�y���ÿ�~�Q�J���P�Ý�W���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���� 

   Ví dֱ 2: Tìm tâm �ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��
2x  - 2xy = 
x - 1

.  

   GiӶi:  
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      Gi�§���V�ñ�����00(x0, y0�����O�j���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J�����4�X�D���S�K�p�S���E�L�Ã�Q���ÿ�Ù�L��0

0

x = x  + X
y = y  + Y

�­
�®
�¯

 hàm s�Õ���ÿã cho tr�ã���W�Kành 

2 2 2
0 0 0 0 0

0
0 0

2 2
0 0 0 0 0 0 0

0

( ) 2( ) 2( 1) 2
( ) 1 1

(2 2) 2
1

x X x X X x X x xy Y
x X x X

X x y X x x x y yY
x X

�� �� �� �� �� �� ��
�� � � 

�� �� �� ��

�� �� �� �� �� �� ��
�œ � 

�� ��

 

Y ph�§�L���Oà m�Ý�W���Kàm s�Õ���O�¿�����W�U�R�Q�J���N�K�L���P�¯�X���W�K�í�F���F�K�Í���F�y���W�K�Ç���Oà m�Ý�W���Kàm s�Õ���O�¿�����G�R���ÿ�y���W�ñ���W�K�í�F���S�K�§�L���Oà 

m�Ý�W���Kàm s�Õ���F�K�¹�Q�����6�X�\ ra: 0 0

0 0 0

1 0 1
2 2 0 0
x x

x y y
�� � � �­ �­

�œ�® �®
�� �� � � �¯ �¯

 

   V�±�\���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���G�X�\���Q�K�©�W���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Oà M0(1, 0). 
**Chú ý: N�Ã�X���E�¥�Q���Gùng tính ch�©�W���J�L�D�R���ÿ�L�Ç�P���F�ë�D���K�D�L���W�L�Ë�P���F�±�Q���O�j���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���ÿ�Ç���W�K�©�\���00(1, 0), 
r�×�L���F�K�R���Gù b�¥�Q���G�•�Q�J���ÿ�Ï�Q�K���O�ê���W�U�r�Q���ÿ�Ç���F�K�í�Q�J���P�L�Q�K���00���������������O�j���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���F�ë�D���ÿ�×���Wh�Ï�������Yì qua phép 

bi�Ã�Q���ÿ�Ù�L��
x = 1 + X
y = 0 + Y

�­
�®
�¯

 hàm s�Õ���ÿã cho tr�ã���W�Kành 
2 2(1 ) 2(1 ) 1X X XY

X X
�� �� �� ��

� �  là m�Ý�W���Kàm s�Õ���O�¿��

thì l�á�L���J�L�§�L���Y�¯�Q���F�K�m�D���W�U�Ñ�Q���Y�½�Q���E�ã�L���E�¥�Q���F�K�m�D���W�U�§���O�á�L���ÿ�m�ç�F���F�k�X���K�Ó�L�����Fòn n�ó�D���N�K�{�Q�J���"�� 

Ví dֱ : Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J M(- 1; -���������O�j���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��
2xy = 

x + 1
.  

GiӶi:  

Qua phép bi�Ã�Q���ÿ�Ù�L��
x = -1 + X
y = 2 + Y

�­
�®
�¯

 hàm s�Õ���ÿã cho tr�ã���W�Kành                                     

2 2 2( 1 ) 2 1 12
( 1 ) 1

X X X XY Y
X X X

�� �� �� �� ��
�� �� � � �œ � 

�� �� ��
 

Y là m�Ý�W���Kàm s�Õ���O�¿�����6�X�\���U�D���ÿ�S�F�P�� 
Bài tԀp tҼҺng tֽ: 
   BT1. Ch�í�Q�J���W�Ó���U�µ�Q�J���ÿ�×���W�K�Ï��các hàm s�Õ���V�D�X���ÿ�Å�X���F�y���P�Ý�W���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J�� 

                   1) y = 2 - 3x
2x - 3

                          2) y = 
22x  + x - 1
x - 1

 

                   3) y = 2x3 - 3x2 + 1 
   BT2.  Tìm tâm �ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���F�i�F���Kàm s�Õ�� 

                     1) y = 2 + 3x
2x - 3

                          2) y = 
22x  - x - 1
x + 2

 

                    3) y = x3 - x2 + x - 1 
 
   **Chú ý: C�«�Q���Y�j���ÿ�ë���ÿ�Ç���ÿ�L�Ç�P���0�
���[�
�����\�
�����O�j���ÿ�L�Ç�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���F�ë�D���0���[�����\�����T�X�D 

 i) M0(x0; y0) là  0

0

x + x' = 2x
y + y' = 2y

�­
�®
�¯

    �������������������������������������������������������»�F���E�L�Ë�W���T�X�D���2���������������Oà 
x + x' = 0
y + y' = 0

�­
�®
�¯

 

 �L�L�������m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ���P���Oà 
x = x' 
y + y' = 2m

�­
�®
�¯

�������������������������������������»�F���E�L�Ë�W���T�X�D���W�U�é�F���K�Rành  là 
x = x' 
y = - y'

�­
�®
�¯
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 ���L�������m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���[��� ���P���Oà 
x + x' = 2m 
y = y' 

�­
�®
�¯

           ���������»�F���E�L�Ë�W���T�X�D���W�U�é�F���W�X�Q�J�����Oà 
x = - x' 
y =  y'

�­
�®
�¯

 

 4i) Phân giác y = x là 
 x' = y 
y' = x 

�­
�®
�¯

, phân giác y = - x là 
 x' = - y 
y' = - x 

�­
�®
�¯

 

 ���L�������m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���$�[�������%�\�������&��� �����������;�H�P���3�K�m�k�Q�J���S�K�i�S���W�R�¥���ÿ�Ý���W�U�R�Q�J���P�»�W���S�K�·�Q�J�� 
 

Ví dֱ1 : Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���F�»�S���ÿi�Ç�P���0���1���W�U�r�Q���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��
2 2

1
x xy

x
�� ��

� 
��

���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���T�X�D���,������������������ 

GiӶi: G�Ñ�L���0���[1. y1), N(x2. y2). Ta có 
2
1 1

1
1

2
1

x xy
x
�� ��

� 
��

, 
2
2 2

2
2

2
1

x xy
x
�� ��

� 
��

, x1 + x2 = 0, y1 + y2 = 5 

Suy ra: x1 = - x2 , y1 = 5 - y2 , 
2
1 1

1
1

2
1

x xy
x
�� ��

� 
��

, 5 -
2
1 1

1
1

2
1

x xy
x
�� ��

� 
�� ��

 

Suy ra: 5 
2
1 1

1

2
1

x x
x
�� ��

� 
��

+
2
1 1

1

2
1

x x
x
�� ��

�� ��
 

Ví dֱ2 : Tìm ph�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���F�R�Q�J���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���Y�ß�L���ÿ�m�á�Q�J���F�R�Q�J��
2 2

2
x xy

x
�� ��

� 
��

���T�X�D���ÿ�m�á�Q�J��

th�·�Q�J���\��� ������ 

GiӶi: G�Ñ�L���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��
2 2

2
x xy

x
�� ��

� 
��

 là (C)�����ÿ�×���W�K�Ï���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J�����T�X�D���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� �������Oà ( D)  

M'(x'; y') �•  ( D)  �œ �� �0���[�����\�����ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���0�
���[�
�����\�
�����Yà M(x; y) �•  (C) �œ

2 2
1

'
4 '

x xy
x

x x
y y

�­ �� ��
� �° ���°�°
� �®

�° � ��
�°
�°�¯

 

Suy ra 
2 2 2' ' 2 ' ' 2 ' 3 ' 24 ' ' 4

' 1 ' 1 ' 1
x x x x x xy y

x x x
�� �� �� �� �� �� ��

�� � �œ � �� � 
�� �� ��

 hay 
2 3 2

2
x xy

x
�� �� ��

� 
��

 là hàm s�Õ��

�F�y���ÿ�×���W�K�Ï��( D). 
Bài tԀp tҼҺng tֽ: 
  BT1. V�ß�L���J�L�i���W�U�Ï���Qào c�ë�D���P���W�Kì trên �ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���[3 - (m + 3)x2 + mx + m + 5 có c�»�S���ÿ�L�Ç�P��
�ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���Q�K�D�X���T�X�D���2�����7ìm c�»�S���ÿ�L�Ç�P���ÿ�y���N�K�L���P��� ������ 
 BT2. Cho hàm s�Õ���\��� ���[3 + 2x2 - 4x - 3. 
Ch�í�Q�J���W�Ó���ÿ�×���W�K�Ï���F�³�W���W�U�é�F���K�Rành t�¥�L���$��-3; 0). Tìm B �ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���$���T�X�D���W�k�P���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï�� 
 BT2. Vi�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���F�R�Q�J���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���ÿ�m�á�Q�J���F�R�Q�J���\��� ���[3 + 3x2 -�������T�X�D���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���[��� ��
1 
 
V. VӷN ņԓ TIԑP XĐC. 
   1. TiԒp tuyԒn cֳa Ľ֟ th֗ . 
 1.1. TiԒp tuyԒn tӴi M0(x0; y0). 
Cho hàm s�Õ���\��� ���I���[�����F�y���ÿ�×���W�K�Ï��(C)�����3�K�m�k�Q�J���W�Uình ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���W�¥�L��M0(x0; y0) �•  (C) là: 
                                                   y = f '(x0)( x - x0) + f(x0) 
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1.2. TiԒp tuyԒn Ľi qua M0(x0; y0). 

Cho hàm s�Õ���\��� ���I���[�����F�y���ÿ�×���W�K�Ï��(C). G�Ñ�L��d���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D��M0(x0; y0). �.�K�L���ÿ�y���S�K�m�k�Q�J���W�Uình c�ë�D���� 
d là y = k( x - x0) + y0. d là ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D��(C) khi và ch�Í���N�K�L���K�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình sau có nghi�Ë�P�� 

                                                             0 0( ) ( ) ( )
'( )

f x k x x f x
f x k

� �� ���­
�®

� �¯
 

(nghi�Ë�P���[���F�ë�D���K�Ë���O�j���K�R�j�Q�K���ÿ�Ý���W�L�Ã�S���ÿ�L�Ç�P���� 

VD1. Vi�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình các ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��
2

1
xy

x
� 

��
, (C) : 

 1) T�¥�L���0������������������ 
 ���������L���T�X�D���1������������ 

GiӶi: Ta có y ' = 
2

2

2
( 1)
x x
x

��
��

. 

 1) y'(3) = 3/2�����6�X�\���U�D���S�K�m�k�Q�J���W�Uình ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���Oà 3 9( 3)
2 4

y x� �� �� hay 3 9
2 4

y x� ��  

 2) G�Ñ�L��d���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���1�����������������.�K�L���ÿ�y���S�K�m�k�Q�J���W�Uình d là y = k(x - 2). 
d là ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D��(C) khi và ch�Í���N�K�L���K�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình sau có nghi�Ë�P�� 

                                               

2

2

2

( 2)                   (1)
1

2                           (2)
( 1)

x k x
x
x x k
x

�­
� ���° ���°

�®
���° � 

�° ���¯

 

Thay k �ã�����������Yào (1) ta có:  
2 2

2 2

002 ( 2) 41 ( 1) ( 1) ( 2)
3

xxx x x x
x x xx x x

� �ª� �ª�� �«� �� �œ �œ�« �«�� �� � �� � ���¬ �¬

  

i) x = 0 suy ra k = 0. Ta có ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���\��� ������ 

ii) x = 4
3

 suy ra k = 8
9

�� . Ta có ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���\��� ��
8
9

�� (x - 2). 

VD2. Tìm trên �ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� �������Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���F�y���W�K�Ç���N�¿���ÿ�m�ç�F���K�D�L���W�L�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���ÿ�Ã�Q���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��
2

1
xy

x
� 

��
 và hai ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���Qày vuông góc v�ß�L���Q�K�D�X�� 

   GiӶi. Vì y' = 
2

2

2
( 1)
x x
x

��
��

 nên x = 2 là m�Ý�W���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���Yà d�{���ÿ�y���0���������������O�j���P�Ý�W���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D��

�ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�����6�X�\���U�D���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� �������Oà m�Ý�W���W�L�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï�� 
G�Ñ�L���$���D�����������O�j���ÿ�L�Ç�P���W�K�X�Ý�F���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ���������ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���$���W�¥�R���Y�ß�L���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ������
góc 450 ngh�­�D���Oà t�¥�R���Y�ß�L���W�U�é�F���K�Rành góc 450 thì có h�Ë���V�Õ��góc b�µ�Q�J�������K�R�»�F��-1. 
   i) Ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�y���K�Ë���V�Õ���J�y�F���E�µ�Q�J���������\��� ���[��- a + 4 

Xét h�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình 

2

2

2

4                    
1

2 1                           
( 1)

x x a
x
x x
x

�­
� �� ���° ���°

�®
���° � 

�° ���¯

vô nghi�Ë�P�� 
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Suy ra không có ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�y���K�Ë���V�Õ���J�y�F���E�µ�Q�J�������W�¥�R���Y�ß�L���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� �������J�y�F������0. 
   ii) Ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�y���K�Ë���V�Õ���J�y�F���E�µ�Q�J��- 1: y = - x + a + 4 

Xét h�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình 

2

2

2

4                    (1)
1

2 1                           (2)
( 1)

x x a
x
x x
x

�­
� �� �� ���° ���°

�®
���° � ��

�° ���¯

 

T�ï�����������V�X�\���U�D�����[2 - 4x + 1 = 0 �œx = 1 �r  1
2

 

T�ï�����������V�X�\���U�D��
2 2 22 5 4 (2 4 1) 34
1 1 1

x x x x x xa x
x x x

�� �� �� �� �� ��
� �� �� � � 

�� �� ��
 

�'�R���ÿ�y�� 

   i) Khi  x = 1 + 1
2

. Suy ra a = 2 2 1�� . Ta có A( 2 2 1�� ; 4). 

   ii) Khi x = 1 - 1
2

. Suy ra a = 2 2 1�� �� . Ta có A( 2 2 1�� �� ; 4). 

VD3. Cho y = 2x3 - 3(m + 3)x2 + 18mx - 8 
 1) Tìm m �ÿ�Ç���ÿ�×���W�K�Ï ti�Ã�S���[�~�F���Y�ß�L���W�U�é�F���K�Rành. 
 2) Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���W�Uên parabol y = x2���F�y���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���N�K�{�Q�J���W�K�X�Ý�F���ÿ�×���W�K�Ï�����������Gù m l�©�\���E�©�W��
k�ä���J�L�i���W�U�Ï���Qào 
GiӶi:�����×���W�K�Ï���W�L�Ã�S���[�~�F���Y�ß�L���W�U�é�F���K�Rành khi ch�Í���N�K�L���K�Ë���V�D�X���F�y���Q�J�K�L�Ë�P��

3 2

2

2 3( 3) 18 8 0        (1)
( 3) 3 0                       (2)

x m x mx
x m x m

�­ �� �� �� �� � �°
�®

�� �� �� � �°�¯
 

T�ï�����������V�X�\���U�D���[��� ���������[��� ���P�����7�K�D�\���Yào (1): 

 i) x = 3:  54 - 27(m +3) + 54m - 8 = 0 �œ27m = 35 �œm = 35
27

 

 ii) x = m: 2m3 - 3(m + 3)m2 + 18m2 - 8 = 0 �œm3 - 9m2 + 8 = 0 �œm = 1, m = 8. 
    2. Hai Ľ֟ th֗ tiԒp x¼c. 
ņN. Cho hàm s�Õ���\��� ���I���[�����F�y���ÿ�×���W�K�Ï��(C), hàm s�Õ���\��� ���J���[�����F�y���ÿ�×���W�K�Ï��(D). 
(C) và (D)���ÿ�m�ç�F���J�Ñ�L���Oà ti�Ã�S���[�~�F���Q�K�D�X���W�¥�L���ÿ�L�Ç�P���F�K�X�Q�J��M0(x0; y0) n�Ã�X���F�i�F���W�L�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D��(C) và  
  (D) t�¥�L��M0(x0; y0) trùng nhau. 

ņlĨ: C�«�Q���Y�j���ÿ�ë���ÿ�Ç��(C) và (D) ti�Ã�S���[�~�F���Oà h�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình sau có nghi�Ë�P����
( ) ( )
'( ) '( )

f x g x
f x g x

� �­
�®

� �¯
 

(nghi�Ë�P���F�ë�D���K�Ë���O�j���K�R�j�Q�K���ÿ�Ý���W�L�Ã�S���ÿ�L�Ç�P�� 

VD1. Cho hàm s�Õ��
2 1

1
x xy

x
�� ��

� 
��

        (C)            

   1) Tìm trên tr�é�F���W�X�Q�J���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���W�ï���ÿ�y���F�y���W�K�Ç���N�¿���ÿ�m�ç�F���t�W���Q�K�©�W���P�Ý�W���W�L�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���ÿ�Ã�Q���ÿ�×���W�K�Ï����(C). 
   2) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���D���ÿ�Ç��(C)  ti�Ã�S���[�~�F���S�D�U�D�E�R�O���\��� ���[2 + a. 
   GiӶi:  
   1) G�Ñ�L���ÿ�L�Ç�P���W�K�X�Ý�F���W�U�é�F���W�X�Q�J���$���������D�������ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J��d qua A: y = kx + a 
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d là ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D��(C)  khi ch�Í���N�K�L���K�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình sau có nghi�Ë�P����

2

2

2

1    (1)
1

2              (2)
( 1)

x x kx a
x

x x k
x

�­ �� ��
� ���° ���°

�®
���° � 

�° ���¯

 

Thay k �ã�����������Yào (1): 
2 2

2 2 2
2

1 2 ( 1)( 1) ( 2 ) ( 1)
1 ( 1)

x x x x x a x x x x x x a x
x x
�� �� ��

� �� �œ �� �� �� � �� �� ��
�� ��

 

�œax2 - 2(a + 1)x + a - 1 = 0. 
 �L�����D��� ���������3�K�m�k�Q�J���W�Uình có nghi�Ë�P 

 ii) a �z���������3�K�m�k�Q�J���W�Uình có nghi�Ë�P���N�K�L���Yà ch�Í���N�K�L���' ' �t  0 �œ3a + 1 �t  0 �œa �t  - 1
3

. 

   2) (C)  ti�Ã�S���[�~�F���S�D�U�D�E�R�O khi ch�Í���N�K�L���K�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình sau có nghi�Ë�P���� 

                                                              

2
2

2

2

1    (1)
1

2 2              (2)
( 1)

x x x a
x

x x x
x

�­ �� ��
� ���° ���°

�®
���° � 

�° ���¯

 

T�ï�����������V�X�\���U�D���[��� �������K�R�»�F��2

2 2 
( 1)

x
x

��
� 

��
�œx = 0 ho�»�F�����[2 - 5x + 4 = 0 �œx = 0. 

Thay vào (1) ta có a = - 1. 
VD2. Cho hàm s�Õ�����\��� �����[��-1)2(x + 1)2,        (C)            
   1) Tìm trên tr�é�F���W�X�Q�J���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���W�ï���ÿ�y���F�y���W�K�Ç���N�¿���ÿ�m�ç�F���t�W���Q�K�©�W���P�Ý�W���W�L�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���ÿ�Ã�Q���ÿ�×���W�K�Ï����(C). 
   2) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���E���ÿ�Ç��(C)  ti�Ã�S���[�~�F���S�D�U�D�E�R�O���\��� �����[2 + b. 
   GiӶi:  
   1) G�Ñ�L���ÿ�L�Ç�P���W�K�X�Ý�F���W�U�é�F���W�X�Q�J���$���������D�������ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J��d qua A: y = kx + a 

d là ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q��c�ë�D��(C)  khi ch�Í���N�K�L���K�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình sau có nghi�Ë�P����
4 2

3

2 1    (1)
4 4                (2)
x x kx a

x x k

�­ �� �� � ���°
�®

�� � �°�¯
 

Thay a �ã�����������Yàp (1): 3x4 - 2x2  = 1 -  a     (3) 
�� �»�W���I���[����� �����[4 - 2x2  , Suy ra f '(x) = 12x3 - 4x 

Hàm s�Õ���ÿ�¥�W���F�õ�F���W�L�Z�U���W�¥�L���[��� ��
1
3

�r . Suy ra minf(x) = - 1
3

 

H�Ë���S�K�m�k�Q�J���Uình có nghi�Ë�P���N�K�L���F�K�Í���N�K�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình (3) có nghi�Ë�P���œ 1 -  a  �t  - 1
3

 �œa 4
3

�d .    

    2) (C)  ti�Ã�S���[�~�F���S�D�U�D�E�R�O���\��� ��2x2 + b �œ h�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình sau có nghi�Ë�P���� 

                                                            
4 2 2

3

2 1 2  + b   (1)
4 4 4                  (2)
x x x

x x x

�­ �� �� � �°
�®

�� � �°�¯
 

T�ï�����������V�X�\���U�D���[��� �����������[��� ��2�r  
 i) x = 0: b = 1 
 ii) x = 2�r : b = - 3 
Bài tԀp tҼҺng tֽ: 
  BT1. Cho hàm s�Õ���\��� ���[4 + mx2 -�����P�������������F�y���ÿ�×���W�K�Ï����Cm) 
 1) Tìm �ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï�� 
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 2) G�Ñ�L���$���O�j���ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���F�y���K�R�j�Q�K���ÿ�Ý���G�m�k�Q�J���F�ë�D����Cm). Tìm m �ÿ�Ç���W�L�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���W�¥�L���$���F�ë�D��
(Cm) song song v�ß�L���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� �����[�� 

   BT2. Cho hàm s�Õ���\��= 1
3

x3 - mx2 + (2m - 1)x -���P�����������F�y���ÿ�×���W�K�Ï����Cm) 

 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�L����C) c�ë�D���Kàm s�Õ���N�K�L���P��� ������ 
 2) Qua A(4/9; 4/3) k�¿���ÿ�m�ç�F���P�©�\���W�L�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���ÿ�Ã�Q����C). Vi�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình các ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���ÿ�y�� 
 3) V�ß�L���J�L�i���W�U�Ï���Qào c�ë�D���P���W�Kì hàm s�Õ�����������Q�J�K�Ï�F�K���E�L�Ã�Q���W�Uên (- 2; 0) 

    BT3. Cho các hàm s�Õ���\��� ���P�[2 - mx - 2 và 2
1

mxy
x

��
� 

��
 

 1) Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���K�D�L���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���K�D�L���Kàm s�Õ���W�Uên có cùng m�Ý�W���ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K�� 
2) Tìm m �ÿ�Ç���ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���W�Uên tr�ã���W�Kành ti�Ã�S���ÿ�L�Ç�P�����9�L�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình ti�Ã�S��tuy�Ã�Q���F�K�X�Q�J���W�¥�L��

ti�Ã�S���ÿ�L�Ç�P�� 
    BT4. Cho hàm s�Õ���\��� �����[3 - 3(m + 1)x2 + 18mx - 8                                (1) 
 1) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�����������W�L�Ã�S���[�~�F���W�U�é�F���K�Rành. 
 2) Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���W�Uên parabol y = x2 ���F�y���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���N�K�{�Q�J���W�K�X�Ý�F���ÿ�×���W�K�Ï hàm s�Õ�����������Gù m l�©�\��
b�©�W���N�ä���J�L�i���W�U�Ï���Qào.  
HD.  
 ���������×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�����������W�L�Ã�S���[�~�F���W�U�é�F���K�Rành khi ch�Í���N�K�L���K�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình sau có nghi�Ë�P�� 

                                           
3 2

2

2 3( 3) 18 8 0            (1)
( 3) 3 0                           (2)

x m x mx
x m x m

�­ �� �� �� �� � �°
�®

�� �� �� � �°�¯
 

�� �Ç���ê���U�µ�Q�J�����������F�y�������Q�J�K�L�Ë�P���[��� ���������[��� ���P�� 
 2) G�Ñ�L���ÿ�L�Ç�P���Q�K�m th�Ã���Oà M0(x0; y0) �œh�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình sau vô nghi�Ë�P���P�� 

                                          
3 2

0 0 0 0
2

0 0

2 3( 3) 18 8            (1)

                                                     (2)

y x m x mx
y x

�­ � �� �� �� ���°
�®

� �°�¯
 

�6�X�\���U�D���S�K�m�k�Q�J���W�Uình 2 3 2
0 0 0 0 2 3( 3) 18 8x x m x mx� �� �� �� ��  vô nghi�Ë�P���P 

                             �œ 3 2
0 0 02 (3 10) 18 8 0x m x mx�� �� �� �� � vô nghi�Ë�P���P 

                             �œ 2 3 2
0 0 0 0(18 3 ) 2 10 8 0x x m x x�� �� �� �� �  vô nghi�Ë�P���P 

BT5. Cho hàm s�Õ���\��� ��- x4 + 2mx2 -�����P�����������F�y���ÿ�×���W�K�Ï����Cm) 
 1) Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���O�X�{�Q���O�X�{�Q���ÿ�L���T�X�D���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���$�����%�� 
 2) Tìm m �ÿ�Ç���F�i�F���W�L�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D����Cm) t�¥�L���$���Yà B vuông góc v�ß�L���Q�K�D�X�� 
BT6. Tìm m �ÿ�Ç���K�D�L���ÿ�m�á�Q�J���F�R�Q�J���\��� ���[3 - 1 và y = - mx2 ti�Ã�S���[�~�F���Y�ß�L���Q�K�D�X�����7�ï���ÿ�y���V�X�\���U�D���P���!�������ÿ�Ç��
�S�K�m�k�Q�J���W�Uình  x3 + mx2 - 1 = 0  có nghi�Ë�P���G�X�\���Q�K�©�W�� 
BT7. Vi�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�K�X�Q�J���F�ë�D���Fác c�»�S���ÿ�m�á�Q�J���F�R�Q�J���V�D�X�� 
  1) y = x2 - 2x + 3 và y = x2 - 4x + 5  
  2) y = x2 - 5x + 6 và y = - x2 - x - 14  
***Chú ý:�����m�á�Q�J���W�K�·�Q�J����y = px + q là ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D���S�D�U�D�E�R�O��y = ax2 + bx + c khi và ch�Í���N�K�L��
�S�K�m�k�Q�J���W�Uình ax2 + bx + c = px + q hay ax2 + (b - p)x + c - q = 0 có nghi�Ë�P���N�p�S�����W�í�F���Oà 
                                                     �' = (b - p)2 - 4a(c - q) = 0  
VD. Vi�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���$���������������Yà ti�Ã�S���[�~�F���S�D�U�D�E�R�O���\��� �����[2 + x + 1. 
   GiӶi:�����m�á�Q�J���W�K�·�Q�J��d���ÿ�L���T�X�D���$������y = k(x - 1) + 2 
d là ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D���S�D�U�D�E�R�O���N�K�L���F�K�Í���N�K�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình 2x2 + x + 1 = k(x - 1) + 2 có nghi�Ë�P���N�p�S�� 
�œ2x2 + (1 - k)x + k - 1 = 0  có nghi�Ë�P���N�p�S���œ(1 - k)2 - 2(k - 1) = 0 �œk = 1, k = 3. 
Hai ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q�������\��� ���[���������������\��� �����[��- 1. 
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 3. H֙ ĽҼ֩ng thԆng tiԒp x¼c m֥t ĽҼ֩ng cong c֝ Ľ֗nh. 

Bài toán. Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���K�Ñ���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J����dm) luôn luôn ti�Ã�S���[�~�F���P�Ý�W���ÿ�m�á�Q�J���F�R�Q�J���F�Õ��
�ÿ�Ï�Q�K�� 

PhҼҺng ph§p. Tìm nh�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���W�U�R�Q�J���P�»�W���S�K�·�Q�J���Pà h�Ñ���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J����dm�����N�K�{�Q�J���ÿ�L���T�X�D��
v�ß�L���P�Ñ�L���P�����%�Lên c�ë�D���W�±�S���K�ç�S���F�«�Q���Wìm là �ÿ�m�á�Q�J���F�R�Q�J���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���F�«�Q���Wìm.  

VD1. Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���W�L�Ë�P���F�±�Q���[�Lên c�ë�D���K�Ñ�����\��� ��
2 2( 1)m x m

x m
�� ��

��
 luôn luôn ti�Ã�S���[�~�F���P�Ý�W���S�D�U�D�E�R�O��

c�Õ���ÿ�Ï�Q�K�� 
   GiӶi: H�Ñ���W�L�Ë�P���F�±�Q���[�Lên (dm) : y = (m + 1)x + m2 + m 
M(x: y�����O�j���ÿ�L�Ç�P���W�K�X�Ý�F���P�»�W���S�K�·�Q�J���V�D�R���F�K�R���N�K�{�Q�J���F�y���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���F�ë�D����dm�����ÿ�L���T�X�D���N�K�L���Y�j���F�K�Í���N�K�L��
�S�K�m�k�Q�J���W�Uình y = (m + 1)x + m2 + m vô nghi�Ë�P���P���œ m2 + (x + 1)m + x - y = 0 vô nghi�Ë�P���P�� 

�œ �' = (x + 1)2 - 4(x - y) < 0 �œy < - 1
4

(x - 1)2. 

Ta ch�í�Q�J���P�L�Q�K����dm) ti�Ã�S���[�~�F���Y�ß�L���S�D�U�D�E�R�O���\��� ��- 1
4

(x - 1)2.  

Th�±�W���Y�±�\�����[�p�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình: (m + 1)x + m2 + m = - 1
4

(x - 1)2  

                                           �œ4(m + 1)x + 4m2 + 4 m = - (x - 1)2  
                                           �œx2 + 2(2m + 1)x 4m2 + 4 m + 1 = 0  
�3�K�m�k�Q�J���W�Uình này có nghi�Ë�P���N�p�S���Y�ß�L���P�Ñ�L���P�����6�X�\���U�D���ÿ�L�Å�X���S�K�§�L���F�K�í�Qg minh. 
VD2. Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���K�Ñ���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���S�K�é���W�K�X�Ý�F���W�K�k�P���V�Õ���D:  
                                             ( 1) cos ( 1)sin 4 0x y�D �D�� �� �� �� �                  (d) 
luôn luôn ti�Ã�S���[�~�F�����P�Ý�W���ÿ�m�á�Q�J���W�Uòn c�Õ���ÿ�Ï�Q�K�� 
   GiӶi: �0���[�����\�����O�j���ÿ�L�Ç�P���W�K�X�Ý�F���P�»t ph�·�Q�J���V�D�R���F�K�R���N�K�{�Q�J���F�y���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���Qào c�ë�D���K�Ñ���ÿ�L���T�X�D�� 
�œ�S�K�m�k�Q�J���W�Uình ( 1) cos ( 1)sin 4 0x y�D �D�� �� �� �� �  vô nghi�Ë�P���D. 
�œ(x - 1)2 + (y - 1)2 < 16 
�;�p�W���ÿ�m�á�Q�J���W�Uòn: �œ(x - 1)2 + (y - 1)2 = 16 có tâm I(1; 1), R = 4. 

Ta có d(I, d) = 2 2

4
4

cos sin�D �D
��

� 
��

= R. Suy ra h�Ñ���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J��d ti�Ã�S���[�~�F���ÿ�m�á�Q�J���W�Uòn c�Õ���ÿ�Ï�Q�K�� 

                                                   (x - 1)2 + (y - 1)2 = 16 
Bài tԀp tҼҺng tֽ: 
BT1. Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���K�Ñ���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Qg 4x - 2my + m2 = 0 luôn luôn ti�Ã�S���[�~�F���P�Ý�W���S�D�U�D�E�R�O���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K�� 

BT2. Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���W�L�Ë�P���F�±�Q���[�Lên c�ë�D���K�Ñ�����\��� ��
2mx x m
x m
�� ��
��

 luôn luôn ti�Ã�S���[�~�F���P�Ý�W���S�D�U�D�E�R�O���F�Õ��

�ÿ�Ï�Q�K�� 
BT3. Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���K�Ñ���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J��cos sin cos sin 2 0x y�D �D �D �D�� �� �� �� � luôn luôn ti�Ã�S���[�~�F���P�Ý�W��
�ÿ�m�á�Q�J��tròn c�Õ���ÿ�Ï�Q�K�� 
 
VI. VӷN ņԓ TһҹNG GIAO CֲA HAI ņ֞ TH֖. 
   �xņLĨ. Cho hàm s�Õ���\��� ���I���[�����F�y���ÿ�×���W�K�Ï��(C), hàm s�Õ���\��� ���J���[�����F�y���ÿ�×���W�K�Ï��(D).  

Xét h�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình 
( )
( )

y f x
y g x

� �­
�®

� �¯
(h�Ë���F�K�R���E�L�Ã�W���W�R�¥���ÿ�Ý���ÿ�L�Ç�P���F�K�X�Q�J�����Q�Ã�X���F�y�����F�ë�D��(C) và (D) (n�Ã�X��có)) 
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T�ï���K�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình suy ra ph�m�k�Q�J���W�Uình:  f(x) = g(x) ( ph�m�k�Q�J���W�Uình cho bi�Ã�W���K�R�j�Q�K���ÿ�Ý���ÿ�L�Ç�P��
chung (n�Ã�X���F�y�����F�ë�D��(C) và (D)). 

    (C) và (D)���F�y���E�D�R���Q�K�L�r�X���ÿ�L�Ç�P���F�K�X�Q�J���N�K�L���Yà ch�Í���N�K�L���K�Ë��
( )
( )

y f x
y g x

� �­
�®

� �¯
�K�D�\���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  f(x) = g(x) 

có b�©�\���Q�K�Lêu nghi�Ë�P�� 
   T�ï���ÿ�k�\���F�y���K�D�L���Eài toán:   

i) Bi�Ë�Q���O�X�±�Q���V�Õ���ÿ�L�Ç�P���F�K�X�Q�J���F�ë�D���K�D�L���ÿ�×���W�K�Ï��(C) và (D) d�õ�D���Yào h�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  
( )
( )

y f x
y g x

� �­
�®

� �¯
�K�D�\���S�K�m�k�Q�J���W�Uình f(x) = g(x). 

 ii) Bi�Ë�Q���O�X�±�Q���V�Õ���Q�J�K�L�Ë�P���F�ë�D���S�K�m�k�Q�J���W�Uình f(x) = g(x) hay h�Ë���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  
( )
( )

y f x
y g x

� �­
�®

� �¯
 d�õ�D��

vào s�Õ���ÿ�L�Ç�P���F�K�X�Q�J���F�ë�D���K�D�L���ÿ�×���W�K�Ï��(C) và (D) . 
VD1. Cho hàm s�Õ���\��� ���[3 + 3x2 + mx +1,            (Cm)       
 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���N�K�L���P��� ������ 

2) Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���Y�ß�L���P�Ñ�L���P���ÿ�×���W�K�Ï����Cm) luôn luôn c�³�W���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���[3 + 2x2 + 7 
t�¥�L���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W���$�����%�����7ìm qu�û���W�t�F�K���W�U�X�Q�J���ÿ�L�Ç�P���,���F�ë�D���ÿ�R�¥�Q���$�%�� 

�������;�i�F���ÿ�Ï�Q�K���P���ÿ�Ç����Cm) c�³�W���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� �������W�¥�L�������ÿ�L�Ç�P���&�����������������'�����(���V�D�R���F�K�R���F�i�F���W�L�Ã�S��
tuy�Ã�Q���F�ë�D����Cm) t�¥�L���'�����(���Y�X�{�Q�J���J�y�F���Y�ß�L���Q�K�D�X�� 
   GiӶi.���������;�p�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  x3 + 3x2 + mx +1 =  x3 + 2x2 + 7 �œ x2 + mx - 6 =  0   (*) 
Th�©�\���Q�J�D�\���S�K�m�k�Q�J���W�Uình này luôn luôn có hai nghi�Ë�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W�����6�X�\���U�D���ÿ�S�F�P�� 
 G�Ñ�L���$���[1; y1), B(x2; y2�����O�j���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�K�X�Q�J�����.�K�L���ÿ�y���[1, x2 là nghi�Ë�P���F�ë�D�����
�� 
                                                  x1 + x2 = - m, x1x2 = - 6 và: 
                                                  3 2

1 1 12 7y x x� �� �� , 3 2
2 2 22 7y x x� �� ��          

G�Ñ�L���,���[�����\�����O�j���W�U�X�Q�J���ÿ�L�Ç�P���F�ë�D���$�%���W�Kì : x = 1 2
1 ( )
2 2

mx x�� � ��  �œm = - 2x, x1 + x2 = 2x 

�� �� �� ��3 3 2 21 2
1 2 1 2

1
2 2

y yy x x x x��
� � �� �� �� + 7 = �� �� �� ��3 2

1 2 1 2 1 2 1 2 1 2
1 3 ( ) 2 7
2

x x x x x x x x x x�ª �º�� �� �� �� �� �� ���« �»�¬ �¼
 

   = �� ��231 8 3( 6)(2 ) 2 2( 6) 7
2

x x x�ª �º�� �� �� �� �� ���¬ �¼ = 4x3 + 4x2 + 18x + 19. 

Suy ra qu�ù���W�t�F�K���\��� �����[3 + 4x2 + 18x + 19. 
 �������;�p�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  x3 + 3x2 + mx +1 = 1 �œx3 + 3x2 + mx = 0    

                                                                                �œ 2

0                       (1)
3 0       (2)

x
x x m

� �ª
�«

�� �� � �¬
   

V�ß�L�������������W�D���F�y���&������������ 
(2) có hai nghi�Ë�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W���N�K�L���F�K�Í���N�K�L������- 4m > 0 �œm <  4/9 
G�Ñ�L���$���[1; y1), B(x2; y2) là �F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�K�X�Q�J���N�K�i�F���&�����.�K�L���ÿ�y���[1, x2 là nghi�Ë�P���F�ë�D�������� 
                                                  x1 + x2 = - 3 x1x2 = - m và: 
                                                  2

1 1 1' 3 6y x x m� �� �� , 2
2 2 2' 3 6y x x m� �� ��          

Theo gi�§���W�K�L�Ãt : �� ���� ��' ' 2 2
1 2 1 1 2 21 3 6 3 6y y x x m x x m�� � � �� �� �� �� . Khai tri�Ç�Q���G�¥�Q�J���W�Ù�Q�J���Yà tích c�ë�D�����[1, 

x2. Áp d�é�Q�J���9�L�H�W�����7�D���F�y���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���F�«�Q���Wìm c�ë�D���P�� 
VD2. Cho hàm s�Õ���\��� ���[3 - 3x2 + 2 
 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ�� 
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 2) D�õ�D���Yào (C) bi�Ë�Q���O�X�±�Q���W�K�H�R���P���V�Õ���Q�J�K�L�Ë�P���S�K�m�k�Qg trình x3 - 3x2 + 1 - m = 0 
   Gi�§�L�����������%�¥�Q���Kãy t�õ���J�L�§�L�� 
 2) pt �œx3 - 3x2 + 2 - 1 - m = 0 
�œx3 - 3x2 + 2 = 1 + m  
�� �»�W���\��� ���[3 - 3x2�����������F�y���ÿ�×���W�K�Ï����C)  
       y = 1 + m là h֙ ĽҼ֩ng thԆng 
vuông góc trֱc tung và cԂt trֱc 
tung tӴi 1+m. 
D�õ�D���Y�j�R���ÿ�×���W�K�Ï���W�D���F�y���N�Ã�W���T�X�§�� 
 i) 1 + m < - 2 ho�»�F�����������P���!������ 
�œm < - 3 ho�»�F���P���!�������������Q�J�K�L�Ë�P�� 

ii) 1 + m = - 2 ho�»�F�����������P��� �������œm = - 3 ho�»�F���P��� �������������Q�J�K�L�Ë�P�� 
3i) - 2 < 1 + m < 2 �œ- 3 <  m < 1: 3 nghi�Ë�P�� 

VD3. Cho hàm s�Õ��
2

1
xy

x
� 

��
              

 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ�� 

 2) D�õ�D���Yào (C) bi�Ë�Q���O�X�±�Q���W�K�H�R���D���V�Õ���Q�J�K�L�Ë�P���S�K�m�k�Q�J���W�Uình: 
2

1
x x a

x
� �� ��

��
 

GiӶi:   1) B�¥�Q���Kãy t�õ���J�L�§�L�� 

 ���������»�W��
2

1
xy

x
� 

��
���F�y���ÿ�×���W�K�Ï�����&�� 

y = - x + a là h֙ ĽҼ֩ng thԆng c· h֓ s֝  
góc bԄng - 1 kh¹ng Ľ֡i, cԂt trֱc trung tӴi a. 
Chú ý hai v�Ï���W�U�t���W�L�Ã�S���W�X�\�Ã�Q�� 
���m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ��- x + a là ti�Ã�S�� 
tuy�Ã�Q���N�K�L���F�K�Í���N�K�L���K�Ë���S�W���V�D�X���F�y���Q�J�K�L�Ëm: 

2

2

2

1
2 1

( 1)

x x a
x
x x
x

�­
� �� ���° ���°

�®
���° � ��

�° ���¯

3 2 2�� 3 2 2��  

Suy ra: 2x2 - 4x + 1 = 0 

�œ 11
2

x � �r  

Suy ra 
2 2 22 (2 4 1) 3 1
1 1 1

x x x x x xa x
x x x

�� �� �� �� ��
� �� � � 

�� �� ��
   

11
2

x � ��  �Ÿ  a = 2 2 3��  

11
2

x � �� �Ÿ  a = 3 2 2��  

D�õ�D���Y�j�R���ÿ�×���W�K�Ï���W�D���F�y���N�Ã�W���T�X�§���� 
i) a < 3 2 2�� ho�»�F���D���!��3 2 2�� : Hai nghi�Ë�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W�� 
ii)  3 2 2�� < a < 3 2 2�� : Vô nghi�Ë�P�� 

f(x)=x^3-3x^2+2

-8 -6 -4 -2 2 4 6 8

-8

-6

-4

-2

2

4

6

8

x

f(x)

 

y =1+m  1+m 

f(x)=(x^2)/(x-1)

-8 -6 -4 -2 2 4 6 8

-8

-6

-4

-2

2

4

6

8

x

f(x)

 

3 2 2��

 

2 2 3��  
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3i) a = 3 2 2�� : 11
2

x � �� ; a = 2 2 3�� : 11
2

x � �� . 

VD4. Cho hàm s�Õ���\��� �� 31
3

x  ,  (C) 

 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ����C). 
 2) Tu�ä���W�K�H�R���P, bi�Ë�Q���O�X�±�Q���V�Õ���Q�J�K�L�Ë�P���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  
                                 x3 - 3mx - 3m = 0                             
GiӶi:   1) B�¥�Q���Kãy t�õ���J�L�§�L�� 

 �������3�K�m�k�Q�J���W�Uình �œ 31
3

x  = mx + m 

�� �»�W���\��� ��31
3

x ���F�y���ÿ�× th�Ï����C). 

y = mx + m là h֙ ĽҼ֩ng thԆng quay xung quanh I( - 1; 0) c֝ Ľ֗nh và có h֓ s֝ g·c m. 
�� �Ç���ê���U�µ�Q�J���N�K�L���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ���P�[�������P���Oà ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���W�Kì h�Ë���V�Õ���J�y�F���P��� ���������� 
D�õ�D���Y�j�R���ÿ�×���W�K�Ï���W�D���F�y���N�Ã�W���T�X�§�� 
 i) m < 9/4 : 1 nghi�Ë�P 
 ii) m = 9/4 : x = - 3/2 
 3i) m > 9/4: 3 nghi�Ë�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W 
Bài tԀp tҼҺng tֽ: 

   BT1. Cho hàm s�Õ��
2 4 3

2
x xy

x
�� ��

� 
��

 

 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên vàv�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ�� 
 2) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�L���N���ÿ�Ç���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ���N�[�����������F�³�W����C) t�¥�L���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W���$���%�� 
 3) Tìm qu�ù���W�t�F�K���W�U�X�Q�J���ÿ�L�Çm I c�ë�D���ÿ�R�¥�Q���$�%�� 

   BT2. Cho hàm s�Õ��
3 4

1
xy
x

��
� 

��
 

 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên vàv�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ�� 
 2) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�L���D���ÿ�Ç���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ���D�[�����������N�K�{�Q�J���F�y���ÿ�L�Ç�P���F�K�X�Q�J���Qào v�ß�L����C). 
 3) T�ï���P�Ý�W���ÿ�L�Ç�P���$���W�K�X�Ý�F���W�U�é�F���W�X�Q�J���F�y���W�K�Ç���N�¿���ÿ�m�ç�F���E�D�R nhiêu ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���ÿ�Ã�Q����C). 

   BT3. Cho hàm s�Õ��
2

( 0)x x ay a
x a

�� �� ��
� �z

��
             (1) 

 �������;�i�F���ÿ�Ï�Q�K���D���ÿ�Ç���W�L�Ë�P���F�±�Q���[�L�r�Q���ÿ�L���T�X�D�������������������.�K�L���ÿ�y���Kãy kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên vàv�Á���ÿ�×��
th�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ�� 
 2) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�L���D���ÿ�Ç���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�����������F�³�W���ÿ�m�á�Q�J��th�·�Q�J�����\��� ���[��- 1 t�¥�L���K�D�L���ÿ�L�Ç�P��
phân bi�Ë�W�����*�Ñ�L���\1, y2���O�j���W�X�Q�J���ÿ�Ý���F�i�F���J�L�D�R���ÿ�L�Ç�P�������Wìm h�Ë���W�K�í�F���O�Lên h�Ë���\1, y2 không ph�é���W�K�X�Ý�F���D�� 
      BT4. Cho hàm s�Õ���\��� ���[2 + (2m + 1)x + m2 - 1 
 1) Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���Y�ß�L���P�Ñ�L���P���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���O�X�{�Q���O�X�{�Q���F�³�W���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ���[���W�¥�L���Kai 
�ÿ�L�Ç�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W���Yà kho�§�Q�J���F�i�F�K���J�L�ó�D���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���Q�j�\���N�K�{�Q�J���ÿ�Ù�L�� 
 2) Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���Y�ß�L���P�Ñ�L���P���ÿ�×���W�K�Ï���O�X�{�Q���O�X�{�Q���W�L�Ã�S���[�~�F���P�Ý�W���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K�����;�i�F��
�ÿ�Ï�Q�K���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�y�� 
HD.�����������m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ���D�[�������E���Oà ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K���N�K�L���F�K�Í���N�K�L���� 
         ���������������������������������������3�K�m�k�Q�J���W�Uình x2 + (2m + 1)x + m2 - 1 = ax + b có nghi�Ë�P���N�p�S���Y�ß�L���P�Ñ�L���P��
  
                       �œ�3�K�m�k�Q�J���W�Uình x2 + (2m - a + 1)x + m2 - 1 - b  = 0 có nghi�Ë�P���N�p�S���Y�ß�L���P�Ñ�L���P�� 

f(x)=x^3/3

-8 -6 -4 -2 2 4 6 8

-8

-6

-4

-2

2

4

6

8

x

f(x)

 

m=9/4 
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                       �œ �' = (2m - a + 1)2 - 4(m2 - 1 - b) = 0 , m�Ñ�L���P�� 
                       �œ4(1 - a)m + (1 - a)2 + 4(1 + b) = 0 , m�Ñ�L���P�� 
                       �œa = 1, b = - 1. 
      BT5. Cho hàm s�Õ���\��� ���[4 + 2x2 - 3. 
 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C). 
       2) D�õ�D���Yào (C) bi�Ë�Q���O�X�±�Q���W�K�H�R���D���V�Õ���Q�J�K�L�Ë�P���S�K�m�k�Q�J���W�Uình: cos4t + 2cos2t + a - 1 = 0 
       3) D�õ�D���Yào (C) bi�Ë�Q���O�X�±�Q���W�K�H�R���D���V�Õ���Q�J�K�L�Ë�P���W���!�������F�ë�D���S�K�m�k�Q�J���W�Uình: e4t + 2e2t + 2a - 3 = 0 
     BT6. Cho hàm s�Õ���\��� ���� 2x x ��  
 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C). 
       2) D�õ�D���Yào (C) bi�Ë�Q���O�X�±�Q���W�K�H�R���P���V�Õ���Q�J�K�L�Ë�P���S�K�m�k�Q�J���W�Uình: 2x x ��  = mx 

    BT7. Cho hàm s�Õ��
2 2

1
x xy

x
�� ��

� 
��

 

 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C). 

 2) T�ï���ÿ�×���W�K�Ï����C) hãy suy ra �ÿ�×���W�K�L����D) c�ë�D���Kàm s�Õ��
2 2

1
x x

y
x
�� ��

� 
��

 

 3) D�õ�D���Yào (C), bi�Ë�Q���O�X�±�Q���W�K�H�R���D���V�Õ���Q�J�K�L�Ë�P���S�K�m�k�Q�J���W�Uình  
2 2

1
x x

x
�� ��

��
 = ax - a + 1. 

   VII. VӷN ņԓ QU׀ TĉCH ņӳI S֜. 

   �xBài toán: Tìm qu�ù���W�L�F�K���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���0���[�����\��������
( )
( )

x m
y m

�M

�F

� �­
�®

� �¯
, m tham s�Õ�� 

   �x PhҼҺng ph§p giӶi: Kh�ñ���P���W�U�R�Q�J���K�Ë���W�U�r�Q���ÿ�Ç���ÿ�m�ç�F���O�Lên h�Ë���\��� ���I���[���� 
   �x Chú ý:  

 1) Qu�ù���W�L�F�K���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���0���[�����\��������0

( )
x x
y m�F

� �­
�®

� �¯
, m tham s�Õ�����O�j���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���[��� ���[0. 

 2) Qu�ù���W�L�F�K���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���0���[�����\��������
0

( )x m
y y

�M� �­
�®

� �¯
, m tham s�Õ�����O�j���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� ���\0. 

 3) N�Ã�X���W�K�D�P���V�Õ���P���F�y���ÿ�L�Å�X���N�L�Ë�Q���W�Kì ph�§�L���V�X�\���U�D���ÿ�L�Å�X���N�L�Ë�Q���F�ë�D���[���K�R�»�F���\���ÿ�Ç���K�¥�Q���F�K�Ã���T�X�ù���W�t�F�K�� 
VD1.  Tìm qu�ù���W�t�F�K���ÿ�Í�Q�K���S�D�U�D�E�R�O���\��� ��x2 - (m - 1)x - m2 - 4 

   GiӶi:�����Í�Q�K���S�D�U�D�E�R�O���,���[�����\������
2 2

1 ( 1)
2

( 1) 4

x m

y x m x m

�­ � ���°
�®
�° � �� �� �� ���¯

  

Suy ra: y = x2 - (2x+1 - 1)x - (2x + 1)2 - 4 = - 5x2 - 4x - 4. 
Qu�ù���W�t�F�K���Oà y = - 5x2 - 4x - 4. 

VD2. Cho hàm s�Õ����
22 ( 2)

1
x m xy

x
�� ��

� 
��

 

 1) V�ß�L���J�L�i���W�U�Ï���Qào c�ë�D���P���W�Kì hàm s�Õ���ÿ�¥t c�õ�F���ÿ�¥�L�����F�õ�F���W�L�Ç�X�� 
 2) Tìm qu�ù���W�t�F�K���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���ÿ�¥�L���Y�j���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�L�Ç�X�� 
   GiӶi:  
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 1) 
2

2

2 4 2y'=
( 1)

x x m
x

�� �� ��
��

. Hàm s�Õ���F�y���F�õ�F���W�U�Ï�����œ 
22 4 2 0
1 0

x x m
x

�­ �� �� �� � 
�®

�� �z�¯
 có hai nghi�Ë�P���S�K�k�Q��

bi�Ë�W���œ �'  = 2m > 0 �œ m > 0. 
 2) V�ß�L���P���!���������&�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���[1, x2 là nghi�Ë�P���S�K�m�k�Q�J���W�Uình: 2x2 - 4x + 2 - m = 0 (1) 
  i) Quׁ t²ch cֽc ĽӴi. 
G�Ñ�L���0���[�����\�����O�j���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���ÿ�¥�L���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï�����7�D���F�y������������ 

                 
2 2

2

21
2

( 2 ) (2 2 )2 2 2 2 2 2 2 2(2 2 ) 2
2 2

mx

m xy m m m x x

�­
� ���°�°

�®
���° � �� �� � �� �� � �� �� �� � �°�¯

 

Ta có y =  2x2 và x < 1. 
  ii) Quׁ t²ch cֽc tiԜu. 
G�Ñ�L���1���[�����\�����O�j���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���ÿ�¥�L���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï�����7�D���F�y������������ 

                 
2 2

2

21
2

( 2 ) (2 2)2 2 2 2 2 2 2 2(2 2) 2
2 2

mx

m xy m m m x x

�­
� ���°�°

�®
���° � �� �� � �� �� � �� �� �� � �°�¯

 

Ta có y =  2x2 và x > 1. 
Bài tԀp tҼҺng tֽ: 
   BT1. Tìm qu�ù���W�t�F�K���ÿ�Í�Q�K���F�i�F���S�D�U�D�E�R�O�����\��� �����[2 - 2(m + 1)x + (m - 1)2. 

   BT2. Cho  hàm s�Õ��
2 2 1

2 1
x mxy

x
�� ��

� 
��

. 

   Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���Kàm s�Õ���ÿã cho có c�õ�F���W�U�Ï�����7ìm qu�û���W�t�F�K���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï��
hàm s�Õ�� 

   BT3. Cho hàm s�Õ��
2 4

2
x x my

x
�� ��

� 
��

. Ch�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J�����Y�ß�L���P�Ñ�L���P���Oàm cho hàm s�Õ���F�y���F�õ�F���W�U�Ï���W�Kì 

�F�i�F���ÿ�L�Çm c�õ�F���W�U�Ï�����F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���O�X�{�Q���O�X�{�Q���W�K�X�Ý�F���P�Ý�W���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���F�Õ���ÿ�Ï�Q�K�� 

  BT4. Cho  hàm s�Õ��
22 1

1
my x

x
� �� ��

��
. 

   Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���Kàm s�Õ���ÿã cho có c�õ�F���W�U�Ï�����7ìm qu�û���W�t�F�K���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï��
hàm s�Õ�� 

  BT5. Cho  hàm s�Õ��
2 2 4

2
x mx my

x
�� �� ��

� 
��

,                (1) 

1) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���Kàm s�Õ���ÿã cho có c�õ�F���W�U�Ï�����7ìm qu�û���W�t�F�K���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D��
�ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���� 

2) Tìm nh�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���P�j���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�����������ÿ�L���T�X�D���Y�ß�L���P�Ñ�L���P�� 
 
VIII. VӷN ņԓ SUY ņ֞ TH֖. 
    Cho hàm s�Õ���\��� ���I���[�����F�y���ÿ�×���W�K�Ï����C).   
T�ï���ÿ�×���W�K�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ���\��� ���I���[�����V�X�\���U�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�� 
 1) y = - f(x) b�µ�Q�J���F�i�F�K���O�©�\���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���T�X�D���W�U�é�F���K�R�j�Q�K���ÿ�×���W�K�Ï����C).  
 2) y = f(- x) b�µ�Q�J���F�i�F�K���O�©�\���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���T�X�D���W�U�é�F���W�X�Q�J���ÿ�×���W�K�Ï����C).  
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 3) y = ( )f x  b�µ�Q�J���F�i�F�K�� 
�x Gi�ó���Q�J�X�\�r�Q���ÿ�×���W�K�Ï����C) ph�«�Q���Q�µ�P���S�K�t�D���W�Uên tr�é�F���K�Rành (c�§���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���W�K�X�Ý�F���W�U�é�F���K�Rành) 
�x L�©�\���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���T�X�D���W�U�é�F���K�Rành ph�«�Q���F�ë�D����C) n�µ�P���S�K�t�D���G�m�ß�L���W�U�é�F���K�Rành. 
 4) y = f( x ) b�µ�Q�J���F�i�F�K�� 
�x Gi�ó���Q�J�X�\�r�Q���ÿ�×���W�K�Ï����C) ph�«�Q���Q�µ�P���S�K�t�D���Eên ph�§�L���W�U�é�F���W�X�Q�J�����F�§���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���W�K�X�Ý�F���W�U�é�F���W�X�Q�J�� 
�x L�©�\���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���T�X�D���W�U�é�F���W�X�Q�J�����S�K�«�Q���F�ë�D����C) v�ï�D���J�L�ó���Q�J�X�\�r�Q���ÿ�y�� 
 5) y = f(x) 
�x Gi�ó���Q�J�X�\�r�Q���ÿ�×���W�K�Ï����C) ph�«�Q��n�µ�P���S�K�t�D���W�Uên tr�é�F���K�Rành (c�§���Q�K�ó�Q�J���ÿ�L�Ç�P���W�K�X�Ý�F���W�U�é�F���K�Rành) 
�x L�©�\���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���T�X�D���W�U�é�F���K�Rành  ph�«�Q���F�ë�D����C) v�ï�D���J�L�ó���Q�J�X�\�r�Q���ÿ�y�� 

VD. T�ï���ÿ�×���W�K�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ��
2

1
xy

x
� 

��
, hãy suy ra �ÿ�×���W�K�Ï���F�i�F���Kàm s�Õ���G�m�ß�L���ÿ�k�\�� 

 1) 
2

1
xy

x
� 

��
 ,  2) 

2

1
xy

x
� ��

��
,  3) 

2

1
xy

x
� 

��
  , 4)

2

1
xy

x
� 

��
,   5) 

2

1
xy

x
� 

��
 

GiӶi:�����»�W��
2

( )
1

xf x
x

� 
��

�����.�K�L���ÿ�y�� 

 1) 
2

1
xy

x
� 

��
 = - f(x)                                                3) 

2

1
xy

x
� 

��
  = ( )f x  

 2) 
2

1
xy

x
� ��

��
 = f(- x)                                             4)

2

1
xy

x
� 

��
 =   f( x )  

  5)  y = f(x) 
�����7�D���F�y���F�i�F���ÿ�×��th�Ï�� 
   
IX. CÁC CÂU H֚I KHĆC. 
 
   1. VԚ cԊp ĽiԜm thu֥c hai nh§nh Ľ֟ th֗ c· khoӶng c§ch nh֛ nhӸt. 

VD1. Tìm trên hai nhánh �ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��
2 1

1
xy

x
��

� 
��

 c�»�S���ÿ�L�Ç�P���F�y���N�K�R�§�Q�J���F�i�F�K���Q�K�Ó���Q�K�©�W�� 

   GiӶi: G�Ñ�L���F�»�S���ÿ�L�Ç�P���F�«�Q���Wìm là M(x1; y1), N(x2; y2). G�Ñ�L���,���������������O�j���J�L�D�R���ÿ�L�Ç�P���K�D�L���W�L�Ë�P���F�±�Q�� 

Qua phép chuy�Ç�Q���K�Ë���W�U�é�F���W�K�H�R��OI
�J�J�G

:  
1
2

x X
y Y

� ���­
�®

� ���¯
 hàm s�Õ���ÿã cho tr�ã���W�Kành 1 22 XY

X
��

�� �  

�œ
1 2 12XY

X X
��

� �� �  �œ 1Y
X

� . 

Trong h�Ë���W�U�é�F���P�ß�L���,�;�<�����0���;1; Y1), N(X2; Y2�������W�U�R�Q�J���ÿ�y��1 2
1 2

1 1,Y Y
X X

� � . Ta có th�Ç���[�H�P��

X1 < 0 và X2���!���������.�K�L���ÿ�y�� 

 

2
2 2 2 2 2

1 2 1 2 1 2 1 2 2
1 2 1 2

1 2 1 22
1 2 1 2

1 1 1( ) ( ) ( ) ( ) 1
( )
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( )
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X X X X
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D�©�X���ÿ�·�Q�J���W�K�í�F���[�§�\���U�D���N�K�L���Yà ch�Í���N�K�L��
�� ��

1 2
1 2 1 2

2 4
1 2 21 2

1 2

1
11

X X X X X X
X X XX XX X

� ���­ � ���­ � ���­�° �°
�œ �œ�® �® �®� � � �° �¯�° �¯�¯

 

Suy ra X2 =1, X1 = - 1, Y2 = 1, Y1 = - 1. Do���ÿ�y���[2 = 2, x1 = 0, y2 = 3, y1 = 1.  
�1�K�m���W�K�Ã���0�������������������1������������ 

VD2. Tìm trên hai nhánh �ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ��
1

1
y x

x
� ��

��
 c�»�S���ÿ�L�Ç�P���F�y���N�K�R�§�Q�J���F�i�F�K���Q�K�Ó���Q�K�©�W�� 

      GiӶi: G�Ñ�L���F�»�S���ÿ�L�Ç�P���F�«�Q���Wìm là M(x1; y1), N(x2; y2). G�Ñ�L���,���������������O�j���J�L�D�R���ÿ�L�Ç�P���K�D�L���W�L�Ë�P���F�±�Q�� 

Qua phép chuy�Ç�Q���K�Ë���W�U�é�F���W�K�H�R��OI
�J�J�G

:  
1
1

x X
y Y

� ���­
�®

� ���¯
 hàm s�Õ���ÿã cho tr�ã���W�Kành 11 1Y X

X
�� � �� ��  

 �œ 1Y X
X

� �� . 

Trong h�Ë���W�U�é�F���P�ß�L���,�;�<�����0���;1; Y1), N(X2; Y2�������W�U�R�Q�J���ÿ�y��1 1 2 2
1 2

1 1,Y X Y X
X X

� �� � �� . Ta 

có th�Ç���[�H�P���;1 < 0 và X2���!���������.�K�L���ÿ�y�� 
 

2 2
2 2 2 2 2

1 2 1 2 1 2 1 2 1 2
1 2 1 2

1 1 1( ) ( ) ( ) ( ) 1 1MN X X Y Y X X X X X X
X X X X
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14 2 2X X
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D�©�X���ÿ�·�Q�J���W�K�í�F���[�§�\���U�D���N�K�L���Yà ch�Í���N�K�L��
�� ��

1 2 1 2 1 2

2 4
1 2 1 2 2

1 2

1 1 12
2 2

X X X X X X

X X X X XX X

� ���­ � �� � ���­ �­
�° �° �°

�œ �œ�® �® �®� � � �° �° �°�¯ �¯�¯

 

1 2

2 4

1
2

X X

X

� ���­
�°

�œ�® � �°�¯

�Ÿ  4 4
2 1 2 24 4 4 4

1 1 1 1, , 2, 2
2 2 2 2

X X Y Y� � �� � �� � �� ��  

�Ÿ  4 4
2 1 2 14 4 4 4

1 1 1 11 , 1 , 1 2, 1 2
2 2 2 2

x x y y� �� � �� � �� �� � �� ��  

�Ÿ  4 4
4 4 4 4

1 1 1 11 ;1 2 , 1 ;1 2
2 2 2 2

M N�§ �· �§ �·
�� �� �� �� �� ���¨ �¸ �¨ �¸

�© �¹ �© �¹
 

Bài tԀp tҼҺng tֽ: 

   BT1. Tìm trên hai nhánh �ÿ�×���W�K�Ï��
1 2
2 4

xy
x
��

� 
��

 c�»�S���ÿ�L�Ç�P���F�y���N�K�R�§�Q�J���F�i�F�K���Q�K�Ó���Q�K�©�W�� 

   BT2. Tìm trên hai���Q�K�i�Q�K���ÿ�×���W�K�Ï��
2 2

1
x xy

x
��

� 
��

 c�»�S���ÿ�L�Ç�P���F�y���N�K�R�§�Q�J���F�i�F�K���Q�K�Ó���Q�K�©�W�� 
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   2. VԚ phҼҺng trình ĽҼ֩ng Ľi qua c§c ĽiԜm cֽc tr֗. 

2.1. Cho hàm s�Õ��
2ax + bx + cy = 
mx + n

(am �z 0, t�ñ���N�K�{�Q�J���F�K�L�D���K�Ã�W���P�¯�X�����F�y���F�õ�F���W�U�Ï 

�.�K�L���ÿ�y��ĽҼ֩ng thԆng 
1y = (2ax + b)
m

Ľi qua hai ĽiԜm cֽc tr֗ c�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���F�ë�D��

hàm s�Õ���ÿã cho. 
   Th�±�W���Y�±�\�����*�L�§���V�ñ���U�µ�Q�J���Kàm s�Õ���ÿ�)�W���F�y�F���W�U�S���W�)�L���[0. Hi�Ç�Q���Q�K�Lên là y'(x0) = 0. 

                            

2

2

2
0 0 0 0

0 2
0

2
0 0 0 0

(2ax + b)(mx + n) - m(ax  + bx + c)y' = 
(mx + n)

(2ax  + b)(mx  + n) - m(ax  + bx  + c) 0 '( )
(mx  + n)

 (2ax  + b)(mx  + n) - m(ax  + bx  + c) = 0

y x�Ÿ � � 

�Ÿ

 

                                  

2
0 0

0
0

0 0

ax  + bx  + c 1  (2ax  + b)
mx  + n m

1 y(x )  (2ax  + b)
m

�Ÿ � 

�Ÿ � 

 

�� �·�Q�J���W�K�í�F���F�X�Õ�L���F�K�R���W�D���V�X�\���U�D���ÿ�S�F�P�� 
 

2.2.���&�K�R���K�j�P���ÿ�D���W�K�í�F��y = ax3 + bx2 + cx + d ( a �z 0) có c�õ�F���W�U�Ï�����1�Ã�X���E�µ�Q�J���S�K�p�S��
�F�K�L�D���ÿ�D���W�K�í�F����ax3 + bx2 + cx + d�����F�K�R���ÿ�¥�R���Kàm c�ë�D���Q�y�����Oà 3ax2 + 2bx + c���ÿ�m�ç�F���G�m����mx + n 
thì ĽҼ֩ng thԆng y = mx + n l¨ ĽҼ֩ng thԆng Ľi qua hai ĽiԜm cֽc tr֗ c�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D��
hàm s�Õ���ÿã cho. 
     Th�±�W���Y�±�\�����J�L�§���V�ñ���U�µ�Q�J���Kàm s�Õ���ÿ�)�W���F�y�F���W�U�S���W�)�L���[0. Hi�Ç�Q���Q�K�Lên là y'(x0) = 0. 
�.�K�L���ÿ�y���W�ï��������ax3 + bx2 + cx + d  = (3ax2 + 2bx + c)Q(x) + mx + n  
suy ra: 

3 2
0 0 0 0 0 0 0 0y(x ) = ax  + bx  + cx  + d = y'(x )Q(x ) + mx  + n = mx  + n  

 
2.3 T֡ng qu§t: �&�K�R���K�j�P���ÿ�D���W�K�í�F���\��� ���3���[�����F�y���F�õ�F���W�U�Ï���� 

   N�Ã�X���E�µ�Q�J���S�K�p�S���F�K�L�D���ÿ�D���W�K�í�F����P(x) = P'(x).Q(x) + r(x) thì Ľ֟ th֗ hàm s֝  y = r(x) Ľi 
qua c§c ĽiԜm cֽc tr֗ c�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���\��� ���3���[�����ÿã cho. 
 

VD1. Cho hàm s�Õ��
2x - 2x + m + 2y = 

x + m - 1
 

 1) Kh�§�R���V�i�W��s�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ���N�K�L���P��� ��- 1. 
 2) Vi�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình các ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D����C) k�¿���W�ï���$�������������� 
 3) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���Kàm s�Õ���ÿã cho có c�õ�F���W�U�Ï�����9�L�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L��
�T�X�D���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���ÿã cho. 

   GiӶi: 3) 
2 2

2 2

(2x-2)(x+m-1)- (x -2x+m+2) 2( 1) 3'
(x + m-1) (x + m-1)

x m x my �� �� ��
� �  
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2 2( 1) 3 0        (1)

' 0
x + m - 1 0                        (2)
x m x m

y
�­ �� �� �� � 

� �œ �®
�z�¯

  

Hàm s�Õ���ÿã cho có c�õ�F���W�U�Ï���N�K�L���Yà ch�Í���N�K�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình (1) có 2 nghi�Ë�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W���W�K�R�§�������� 

            
2

2
2

' ( 1) 3 0  
1 0

(1- m)  +2(m-1)(1-m) - 3m 0 
m m

m m
�­�' � �� �� �!�°

�œ �œ �� �� �!�®
�z�°�¯

: Tho�§���P�Ñ�L���P�� 

Gi�§���V�ñ���0���[�����\�����O�j���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï��hàm s�Õ���ÿã cho. 

                               �Ÿ 0 = 
2

2

(2x -2 )(x + m - 1)- (x - 2x + m + 2)'
(x + m - 1)

y �  

                              

2

2

(2x - 2 )(x + m - 1)- (x - 2x + m + 2) = 0
x - 2x + m + 2 2x - 2  y = 2x - 2

x + m - 1

�Ÿ

�œ � �Ÿ
 

�6�X�\���U�D�����ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� �����[��-�����O�j���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï�� 
VD2. Cho hàm s�Õ���\��� ��- x3 + 3mx2 + 3(1 - m2)x + m3 - m2         (1) 
 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ���N�K�L���P��� ������ 
 2) Tìm k �ÿ�Ç���S�K�m�k�Q�J���W�Uình - x3 + 3x2 + k3 = 0 có 3 nghi�Ë�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W�� 
 3) Vi�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���������� 
     ���������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������+�	�&����- A2002) 
   GiӶi: 3) Cách 1. y' = - 3x2 + 6mx + 3(1 - m2) = -3(x - m)2 + 3  
   y' = 0 �œx = m - 1, x = m + 1. 
�+�D�L���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���Oà M(m - 1; - m2 + 3m - 2), N(m + 1; - m2 + 3m +2) 
���m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���0�1���F�y���S�K�m�k�Q�J���W�Uình y = 2x - m2 + m 
 Cách 2. Gi�§���V�ñ���0���[�����\�����O�j���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���ÿã cho. 
suy ra 0 = y' = - 3x2 + 6mx + 3(1 - m2)  
Ta có y = - x3 + 3mx2 + 3(1 - m2)x + m3 - m2 = (x/3 - m/3)(- 3x2 + 6mx + 3 - 3m2) + 2x - m2 + m 
                                                                       =  2x - m2 + m 
���������6�X�\���U�D�����ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���\��� �����[��- m2�������P�����O�j���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï�� 
        
Bài tԀp tҼҺng tֽ: 
 
   BT1. Cho hàm s�Õ���\��� ���[3 + mx2 + 3mx + 5. 
 Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���Kàm s�Õ���F�y���F�õ�F���W�U�Ï�����9�L�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���K�D�L��
�ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���ÿã cho. 

   BT2. Cho hàm s�Õ��
2x - x + m + 1y = 

x - m 
 (1) 

 1) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���Kàm s�Õ�����������F�y���F�õ�F���W�U�Ï���� 
 2) Vi�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���������� 
 3) Tìm q�ù���W�t�F�K���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���������� 
   BT3. Trong các bài t�±�S mֱc VII tַ BT2 ĽԒn BT5 hãy vi�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D��
�F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ������������ 
3. VԚ c§c ĽiԜm cֽc tr֗ phӶi thoӶ mãn m֥t s֝ ĽiԚu ki֓n n¨o Ľ·. 

   VD1. Cho hàm s�Õ��
2x - mx + my = 

x - m 
, (m �z 0)  (1) 

 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�����������N�K�L���P��� ��- 1. 
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 2) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���Kàm s�Õ�����������F�y���F�õ�F���W�U�Ï���ÿ�×�Q�J���W�K�á�L���F�i�F���F�õ�F���W�U�Ï���W�U�i�L���G�©�X���Q�K�D�X�� 

HD. 2) y' = 
2 2

2

x - 2mx + m - m
(x - m)  

  

   Hàm s�Õ���F�y���F�õ�F���W�U�Ï�����N�K�L���F�K�Í���N�K�L�����S�K�m�k�Q�J���W�Uình  y' = 0 có 2 nghi�Ë�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W���œm > 0. 
G�Ñ�L���[1, x2���O�j���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï�����.�K�L���ÿ�y���[1, x2 là nghi�Ë�P���F�ë�D���S�K�m�k�Q�J���W�Uình: x2 - 2mx + m2 + m = 0. 
Các c�õ�F���W�U�Ï���W�m�k�Q�J���í�Q�J�����\1 = 2x1 - m, y2 = 2x2 - m. 
Ta ph�§�L���F�y���\1 y2 = (2x1 - m)(2x2 - m) < 0 

   VD2. Cho hàm s�Õ��
2 2 2x - m x + 2m 5m + 3y = 

x  
�� ,  (1) 

 1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ�����������N�K�L���P��� ���������9�L�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình ti�Ã�S��
tuy�Ã�Q���F�ë�D����C�����ÿ�L���T�X�D���$�������������� 
 2) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���Kàm s�Õ�����������F�y���F�õ�F���W�U�Ï���ÿ�×�Q�J���W�K�á�L���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï�����W�K�X�Ý�F���N�K�R�§�Q�J�������������P���� 
   VD3. Cho hàm s�Õ���\��� ���[4 - 2mx2 + 2m + m4. 
 1) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���Kàm s�Õ���F�y���F�õ�F���ÿ�¥�L���Yà c�õ�F���W�L�Ç�X���� 

2) Vi�Ã�W���S�K�m�k�Qg trình parabol các �ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���ÿã cho. 
 3) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���P���ÿ�Ç���Kàm s�Õ���F�y���F�õ�F���ÿ�¥�L���Yà c�õ�F���W�L�Ç�X���ÿ�×�Q�J���W�K�á�L���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï��
c�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���O�j���ÿ�Í�Q�K���F�ë�D���P�Ý�W���W�D�P���J�L�i�F���ÿ�Å�X�� 
HD.     1) y' = 4x3 - 4mx = 4x(x2 - m). 
   Th�©�\���Q�J�D�\���Kàm s�Õ��có c�õ�F���ÿ�¥�L���Yà c�õ�F���W�L�Ç�X���N�K�L���F�K�Í���N�K�L�����P���!������ 

 2) x4 - 2mx2 + 2m + m4 = (4x3 - 4mx)
4
x - mx2 + 2m + m4 

�6�X�\���U�D���S�D�U�D�E�R�O���ÿ�L���T�X�D���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���Oà y = - mx2 + 2m + m4. 
 �������%�D���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ���Oà - m , 0, m . 
�.�K�L���ÿ�y���E�D���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���� 
 B(- m ; m4 - m2 + 2m), A(0; m4 + 2m) , C( m ; m4 - m2 + 2m). 
Do tính ch�©�W���ÿ�Õ�L���[�í�Q�J���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Qên th�©�\���Q�J�D�\���W�D�P���J�L�i�F���$�%�&���F�k�Q���ÿ�Í�Q�K���$�� 
C�«�Q���Y�j���ÿ�ë���ÿ�Ç���W�D�P���J�L�i�F���$�%�&���ÿ�Å�X���Oà �‘ ABC = 600 �œh�Ë���V�Õ���J�y�F���F�ë�D�����$�%�����E�µ�Q�J��3  

                      �œ 3B A

B A

y y
x x

��
� 

��
 

2

3m
m

�œ � �œ 3 3m �  

 
    
  
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
   VD4. Cho hàm s�Õ���\��� �����[3 + ax2 -12x - 13. 

f(x)=x^4-4x^2+5
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 1) Tìm t�©�W���F�§���F�i�F���J�L�i���W�U�Ï���D���ÿ�Ç���Kàm s�Õ���F�y���F�õ�F���ÿ�¥�L���Yà c�õ�F���W�L�Ç�X���ÿ�×�Q�J���W�K�á�L���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D��
�ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���F�i�F�K���ÿ�Å�X���W�U�é�F���W�X�Q�J�����9�L�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï�� 
  2) Kh�§�R sát s�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���N�K�L���D��� ���� 
   GiӶi: 1) y' = 6x2 + 2ax - 12.    (1) 
Th�©�\���Q�J�D�\���S�K�m�k�Q�J���W�Uình y' = 0 có 2 nghi�Ë�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W���Y�ß�L���P�Ñ�L���D�����6�X�\���U�D���Kàm s�Õ���O�X�{�Q���O�X�{�Q���F�y���K�D�L��
c�õ�F���W�U�Ï�����*�Ñ�L���[1, x2���O�j���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���Kàm s�Õ�����.�K�L���ÿ�y���[1, x2 là nghi�Ë�P���F�ë�D���������� 
�������&�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���F�i�F�K���ÿ�Å�X���W�U�é�F���W�X�Q�J���œx1 +  x2 = 0 �œ a = 0. 
   B�¥�Q���W�õ���Y�L�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình �ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���ÿ�L���T�X�D���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï�� 

   VD5. Cho hàm s�Õ��
2x + mx - m + 8y = 

x- 1  
 

 1) Kh�§�R��sát s�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï����C) c�ë�D���Kàm s�Õ���N�K�L���P��� ��- 1. 
 2) Vi�Ã�W���S�K�m�k�Q�J���W�Uình parabol �ÿ�L���T�X�D���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���ÿ�¥�L�����F�õ�F���W�L�Ç�X���F�ë�D����C) và ti�Ã�S���[�~�F���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J��
2x - y - 10 = 0. 
 �������7�U�R�Q�J���W�U�m�á�Q�J���K�ç�S���W�Ù�Q�J���T�X�i�W�����Kãy xác �ÿ�Ï�Q�K���P���ÿ�Ç���F�õ�F���ÿ�¥�L���Yà c�õ�F���W�L�Ç�X���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���ã���Y�Å��
hai phía c�ë�D���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J�����[��- 7y - 1 = 0. 
GiӶi:���������+�D�L���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D�����&�����Oà M(4; 7) và N(-2; - 5) 
Gi�§���V�ñ���S�D�U�D�E�R�O���Oà y = ax2 + bx + c (a �z0), (P) 

M(4; 7) và N(-2; - 5) thu�Ý�F����P) �œ
16 4 7
4 2 5

a b c
a b c

�� �� � �­
�®

�� �� � ���¯
 �œ

4 4 5       (1)
2 2                 (2)

a b c
a b

�� �� � ���­
�®

�� � �¯
 

���m�á�Q�J���W�K�·�Q�J�����[��- y - 10 = 0 ti�Ã�S���[�~�F���S�D�U�D�E�R�O���œh�Ë���V�D�X���F�y���Q�J�K�L�Ë�P��
2 2 10    (3)

2 2                    (4)
ax bx c x

ax b
�­ �� �� � ��
�®

�� � �¯
 

T�ï�����������Yà (4) suy ra x = 1 thay vào (3) ta có a + b + c = - 8 
T�ï���ÿ�y���V�X�\���U�D���D��� ���������E��� ���������F��� ��- 9. 
Cách 2. ���+�D�L���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D�����&�����Oà M(4; 7) và N(-2; - 5) 
Gi�§���V�ñ���S�D�U�D�E�R�O���Oà y = ax2 + bx + c (a �z0), (P) 

M(4; 7) và N(-2; - 5) thu�Ý�F����P) �œ
16 4 7
4 2 5

a b c
a b c

�� �� � �­
�®

�� �� � ���¯
 �œ

4 4 5       (1)
2 2                 (2)

a b c
a b

�� �� � ���­
�®

�� � �¯
 

���m�á�Q�J���W�K�·�Q�J�����[��- y - 10 = 0 ti�Ã�S���[�~�F���S�D�U�D�E�R�O���œpt sau có nghi�Ë�P���N�p�S�� 
                                              2 2 10    (3)ax bx c x�� �� � ��  
                                         �œ(b - 2)2 - 4a(c + 10) = 0 
Cách 3. ���+�D�L���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D�����&�����Oà M(4; 7) và N(-2; - 5) 
�3�D�U�D�E�R�O���ÿ�L���T�X�D���0�����1���F�y���S�W���G�¥�Q�J�������\��� ���D���[��- 4)(x + 2) + bx + c (a �z0), (P) 

 3) 
2x + mx - m + 8y = 

x- 1  
 �Ÿ  

2 2

2 2

(2x + m)(x - 1) - (x + mx - m + 8) x 2 8y' = 
(x - 1)   (x - 1)

x�� ��
�  

y' = 0 �œx2 - 2x - 8 = 0 
G�Ñ�L�����[1, x2���O�j���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï�����.�K�L���ÿ�y���[1, x2 là nghi�Ë�P���F�ë�D���S�K�m�k�Q�J���W�Uình:  x2 - 2x - 8 = 0 
Các c�õ�F���W�U�Ï���W�m�k�Q�J���í�Q�J�����\1 = 2x1 + m, y2 = 2x2 + m. 
Ta ph�§�L���F�y���������[1 - 7y1 - 1)(9x2 - 7y2 - 1) < 0 �œ(- 5x1 - 7m - 1)(- 5x2 - 7m - 1) < 0  
�œ25x1x2 + 5(7m + 1)(x1 +  x2 ) + (7m + 1)2 < 0 �œ25(- 8) + 10(7m + 1) + (7m + 1)2 < 0  
�œ 49m2 + 84m - 189 < 0 �œ7m2 + 12m - 27 < 0 �œ- 3 < m < 9/7 

   VD6. Cho hàm s�Õ��
2mx + 2mx + m + 1y = 

x - 1  
,        (C) 

 1) Tìm m �ÿ�Ç����C) có c�§���W�L�Ë�P���F�±�Q���ÿ�í�Q�J���O�¯�Q���W�L�Ë�P���F�±�Q���[�Lên. 



Hàm số và đồ thị-  Trần Xuân Bang -  GV Toán  THPT Chuyên Quảng Bình 

Hàm số và đồ thị -  Trần Xuân Bang -  GV Toán  THPT Chuyên Quảng Bình 

 28 

 2) Tìm m �ÿ�Ç����C) có c�õ�F���ÿ�¥�L���Yà c�õ�F���W�L�Ç�X���Q�µ�P���ã���J�y�F���S�K�«�Q���W�m���W�K�í���Q�K�©�W���Yà góc ph�«�Q���W�m���W�K�í���E�D��
c�ë�D���P�»�W���S�K�·�Q�J���2�[�\�� 
 3) Tìm �P���ÿ�Ç����C) c�³�W���2�[���W�¥�L���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���S�K�k�Q���E�L�Ë�W�����7ìm h�Ë���V�Õ���J�y�F���F�ë�D���F�i�F���W�L�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���W�¥�L���F�i�F���ÿ�L�Ç�P��
�ÿ�y�� 

GiӶi: 1) Ta có y = mx + 3m + 4 1
1

m
x

��
��

 

�� �Ç���F�y���W�L�Ë�P���F�±�Q���ÿ�í�Q�J���W�Kì 4m + 1 �z�����������Ç���F�y���W�L�Ë�P���F�±�Q���[�Lên thì 4m + 1 �z 0 và m �z 0. 
Suy ra m �z - 1/4 và m �z 0. 

 2) y' = 
2

2

2 3 1
( 1)

mx mx m
x

�� �� ��
��

 

                  
2 2 3 1 0        (1)

' 0
x  - 1 0                               (2)
mx mx m

y
�­ �� �� �� � 

� �œ �®
�z�¯

  

Hàm s�Õ���ÿã cho có c�õ�F���W�U�Ï���N�K�L���Yà ch�Í���N�K�L���S�K�m�k�Q�J���W�Uình (1) có 2 nghi�Ëm phân bi�Ë�W���W�K�R�§�������� 

                            2

0
1' 4 3 0  0
4

4 1 0 

m
m m m m

m

�z�­
�°

�œ �' � �� �! �œ �� �� �› �!�®
�° �� �z�¯

 

G�Ñ�L�����[1, x2���O�j���F�i�F���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï�����.�K�L���ÿ�y���[1, x2 là nghi�Ë�P���F�ë�D���S�K�m�k�Q�J���W�Uình:  mx2 - 2mx - 3m - 1 = 0 
Các c�õ�F���W�U�Ï���W�m�k�Q�J���í�Q�J�����\1 = 2mx1 + 2m, y2 = 2mx2 + 2m. 
���������Ç���ê���U�µ�Q�J���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���W�U�Ï���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Q�µ�P���Y�Å���K�D�L���S�K�t�D���F�ë�D���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���[��� ������ 
���������L�Ç�P���F�õ�F���W�L�Ç�X���0���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���Q�µ�P���S�K�t�D���W�U�r�Q���ÿ�L�Ç�P���F�õ�F���ÿ�¥�L���1���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï�� 
 i) V�ß�L�����P������- 1/4 : N n�µ�P���Eên ph�§�L���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���[��� �������Qên không th�Ç���W�K�X�Ý�F���J�y�F���S�K�«�Q���W�m��
th�í���E�D�����1�K�m�Q�J���N�K�L���0���W�K�X�Ý�F���Yào góc ph�«�Q���W�m���W�K�í���Ea thì N không th�Ç���W�K�X�Ý�F���J�y�F���S�K�«�Q���W�m���W�K�í���Q�K�©�W�� 
V�±�\���P������- 1/4 không tho�§�� 
 ii) m > 0: M n�µ�P���Eên ph�§�L���ÿ�m�á�Q�J���W�K�·�Q�J���[��� �������W�K�Ç���W�K�X�Ý�F���J�y�F���S�K�«�Q���W�m���W�K�í���E�D���� 
Suy ra M thu�Ý�F���J�y�F���S�K�«�Q���W�K�m���W�K�í���Q�K�©�W�����1���W�K�X�Ý�F���J�y�F���S�K�«�Q���W�m���W�K�í���E�D�� 
�����Ç���ê���U�µ�Q�J���N�K�L���ÿ�y���Y�ß�L���[1 < 1 <  x2 thì  M(x2; y2), N(x1; y1)) 

                                                  �œ
2

1

1

0           (3)
0           (4)
0           (5)

y
x
y

�!�­
�°

���®
�° ���¯

      v�ß�L����
2

1
41 m mx

m
��

� ��    

(3) là hi�Ç�Q���Q�K�Lên khio m > 0 
(4) là hi�Ç�Q���Q�K�Lên vì  (1) có hai nghi�Ë�P���W�U�i�L���G�©�X���N�K�L���P���!���� 

(5) �œ
2

2
1

42 1 2 4 2 4m my m m m m m
m

�§ �·��
� �� �� � �� ���¨ �¸

�¨ �¸
�© �¹

 < 0 hi�Ç�Q���Q�K�Lên khi m > 0 

Tóm lӴi:  m > 0 tho�§���ÿ�L�Å�X���N�L�Ë�Q���Eài toán. 

VD7. Cho hàm s�Õ��
2 2mx + (2 - m )x - 2m - 1y = 

x - m  
,        (1) 

      1) Kh�§�R���V�i�W���V�õ���E�L�Ã�Q���W�K�Lên và v�Á���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�����������N�K�L���P��� ��-1. T�ï���ÿ�y���V�X�\���U�D���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ���� 

                                              
2- x - x + 1y = 

- x + 1  
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 2) Tìm m �ÿ�Ç�����������F�y���F�õ�F���W�U�Ï�����&�K�í�Q�J���P�L�Q�K���U�µ�Q�J���Y�ß�L���P���Y�ï�D���Wìm �ÿ�m�ç�F�����W�U�r�Q���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ����������
luôn luôn tìm �ÿ�m�ç�F���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���Pà ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���W�¥�L���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���ÿ�y���Y�X�{�Q�J���J�y�F���Q�K�D�X���� 

HD. 2) Hàm s�Õ���\��� ���P�[����������- 1
x m��

,  y' = m + 2

1
( )x m��

 

m < 0 thì hàm s֝ c· cֽc tr֗. 
�7�U�r�Q���ÿ�×���W�K�Ï���Kàm s�Õ�����������O�X�{�Q���O�X�{�Q���Wìm �ÿ�m�ç�F���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���Pà ti�Ã�S���W�X�\�Ã�Q���F�ë�D���ÿ�×���W�K�Ï���W�¥�L���K�D�L���ÿ�L�Ç�P���ÿ�y��
vuông góc nhau khi và ch�Í��hai ph�m�kng trình sau �ÿ�×�Q�J th�á�L có nghi�Ë�P�� 

                                           
2

2

1                       (1)
( )

1 1                   (2)
( )

m k
x m

m
x m k

�� � 
��

�� � ��
��

       

(1) �œ 2

1  = k - m
(x - m)

. Ph�m�kng trình này có nghi�Ë�P khi ch�Í khi k  > m   

(2) �œ 2

1 1 = -  - m
(x - m) k

. Ph�m�kng trình này có nghi�Ë�P khi ch�Í khi: 

                              1 1 + km 1 -  - m > 0   < 0  k < 0  k > - 
k k m

�œ �œ �›  

 

�� �Ç���ê���U�µ�Q�J��v�ß�L m < 0, h�Ë��
k > m

1k < 0  k > - 
m

�­
�°
�®

�›�°�¯

 luôn luôn có nghi�Ë�P���N�� 

  V�±�\, hai ph�m�kng trình (1) và (2) �ÿ�×�Q�J th�á�L có nghi�Ë�P. 
 
 
 
 
 


